الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


تعريف المصفوفة : 
هي طريقة تنظيم للبيانات أو المعلومات في شكل صفوف ( أفقية ) وأعمدة (رأسية) توضع 
بين قوسين من النوع 4[ _ ] 
نظم المصفوفة : 1 
إذا كان عدد صفوف المصفوفة p=‏ عدى الأعمدة = ن 
تکون 1 لمصفوفة على النظم م × ن 
۷ ~ 5 
۲ 
المصفوفة ١‏ علي النظم ۲ ۲ “المصفوفة سم علي النظم ۲ ۲ , صم على النظم ۱ Yx‏ 
تسمية المصفوفة : نرمز للمصفوفة بأي حرف كبير ( ١‏ › ش-. صي ۰۰۰۰) 
مثدا ال محلان ليع الأدوات الكهرتية فى أحد الأيام باع«المحل الأول ۵ خلاطات › ٦‏ 
مراوح ؛ ۳ ثلاحات و باع el‏ خلاطات ۰ ٩‏ :آوسي ۳ ثلاجات آکتب مصفوفة 


المبيعات س على النظم ٠×۲‏ £ 


المحل الأول 
المحل الثانى 
وتكون المصفوفة كالاتى : 
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۳ ) ( اد 
منثرى توجبه الرباضبات ۱ اعراه ۳ 19 一‏ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الرراسی الثاني 
مثل "سال : إذا كان أحد المصانع له فرعان وينتج ثلاث أنواع من السلع ( تليفزيون - غسالة - 
ثلاجة) وكان الفرع س ينتج ۵۰ تليفزيون › 2٠‏ غسالة . ۳۵ ثلاجة والفرع ص ينتج ٠١‏ 
تلیفزیون ۰ ۳ غسالة » ۲۵ ثلاجة أكتب أنتاج هذا المصنع على شكل مصفوفة بطريقتين 
الحصسل 
© 
أولا نكون جدول لبيانات هذا المصنع ويمكن ذلك بطريقتين 


الطريقة الاولى :- الطريقة الثانية :- 


الفرع س 
تلیفزیون 0۰ 
الفر ع س غسالة ۶:۰ 
ثلاجة ۳۵ 
الفرع ص : 
۳۰ و 
2 ۰ ۵ 1 
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موقع العناصر في المصفوفة : هھ 
.في المصفوفة ١‏ يكون العنصر (( يخ ) هو العنصر الذي بقع فيا الصفناص , العمود ع 
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منثرى توجبه الرباضبات 


الفصل الدراسى الثاني 


ث ام <ع -ص ۰ ( على النظم ۲ × ۲ 


مذكرة الم الصف الا ول التانوک 


مذه‌ال : آکتب بطريقة السرد المصفوفة (سع) 
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مذف۷ ال : اکتب المصفوفة ( ۲ س ء) على النظم ۰۳ ۳ حیث 
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* بعض المصفوفات الخاصة : 
هی المصفوفة التي تتکون من صف واحد و أي عدد من الأعمدة : م = ۱ 
سہ= [ ١‏ ۷ ه )علي النظم ۱« ۲ 
一‏ مصفوفة العمود : 
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هي المصفوفة التي تتكون من أي عدد من الصفوف و عمود واحد فقط : 
a‏ )*( 
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اعراد /عاول 1۳ 


الصف الأول الثانوک الفصل الدراسى التانی 


مذكرة الم 


مثل ~= 
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ب المصفوقة المريعة : 
هى المصفوفة التي فيها عدد الصفوف = عدد الأعمدة :م دان 
مثل 7 1 مصفوفة مربعة على النظم ۲ ×؟ 
一‏ ۳ ۱ 
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٣× ۳ على النظم‎ i noi ١ ١ : = سم‎ » 
۸ #۰ 1 

" المصفوفة الصفرية : المصفوفة التي كل عناصزها آصفار : رمزها ل] " مستطیل صغير‎ 一 

مثل ١ ۱ - ١ OD‏ م مصفوفة صفرّیة ی النظم ۲ ×۲ 

سيول اتف 00 

لأي مصفوفة ١‏ علي النظم من إذا بدلنا a‏ بالأعمدة أو الأعمدة بالصفوف بنفس 

الترتيب فإننا نحصل علي مدور المصغوفة [۱ ] و رمزها Ch)‏ و تكون علي النظم ن × م 


ملاحظة : (下‏ ۲ 3 
(7) مصفوفة الوحدة:- هى مصفوفة مربغة جميع عناصر آصفار ها عدا عناصر القطر الرئيسى 
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فهی تساوی واحد ویرمز لها بالرمز 1 ۱ 
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عاد عاد عاد عاد جارد جارد ماد اد اد چک ماود اد اد عاد عاد عاد عاد کک چ با ماد بان جارد جارد جارد برد جارد کک چ چ جارد جا جا عاد جارد عاد جارد جارد جارد کک جاب جارد جاب کک جارد ج جارد جارد جارد با بان جا جو عاج عار‎ 


عا جارد جا جارد جارد ماد جارد جارد KAK KAKA‏ جارد بر جر جار بل ما 


۴ ؟ د CF‏ 
مث ۱ سال :ذا کانت۱< [ ه . ۽ )| ٬با=‏ و ,۽ عج-[م كيه ۲ 
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تساوي مصفوفتين : تتساوي المصفوفتان (. ب إذا كان : 
]١[‏ لهما نفس النظم 
[۲] کل عنصر في ١١‏ يساوي نظيره في ب أي أن: س ع = ب صع 


۷ 
فكت ا حال !ذا کانت | 
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من التساوي :. س = ۲ 


عجان جا جا با جد جا بای جا جا بای جا ای جر جر جر ار جر عاد اد عاد جا اد عاد جل اد عاد جد اد او جا اد عاد باه عاد باه عاد عبد عاد ماد جارد جا ماد جرد عاد ماد ماد بای جر بای جر جر جر جر عا جر جر ار عاد ار ار عاد جارد ار عاد ار ار جا ار ار جارد ماد ماد جرد ماد عاد جار با با جار مار 
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من" ال إذا كانت 
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من التساوي : > 一‏ = ديه 
6 <+ ء 2 ۱ 


3 


بحمع ۰۱ ۲ ينتج : ۲ ج - ار 
؛ بالتعویض فى [۲] ينتج : ۳ + ء< ١‏ 
> من التساوي ه =۷ 


جا جا جا سا جد جا جلي جا جا اد جد ای جر ار جر ار جر جر اد جا جد اد جا جد اد عاد جد اد عاد جا اد عاد ماد عبد عاد مان عاد عاد ماد جارد عاد ماد بای عاد بای بای با جر بای جر جر جر جر عاد جر جر ار عاد جارد ار جا ار ار عاد جارد ار جا جارد ار جارد عاج عاد جرد عاج عاد جارد با با جار مار 


2 
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مثنلكال : اوحد قيمة س » ص ۰ع إذا كانت 5 
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المصفوفتان متساویتان 
ا س ١‏ =۳ 
س = ۳ ٤=۱+‏ 


جا ماي عاد جاب جارد جاب جا جا جاب جا جارد جاب جا جر جا KAKA EASA EASA‏ جاب جا جرد اد جد عاد KAKA EA‏ جد اد جا جاب جا EA‏ جا جا EA KAKA EA‏ جا جا EA‏ جا جا جارد عجان KA‏ جر جر جر جر جر جر جا جا جارد جد او جارد FIK KK OK KK OK EK E KK KKK KKK‏ 


منثرى توجبه الرياضيات ) 0( اعداد 77 با 


الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 
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2 السىك 


۱+۳ ۳ب ها 


ب = ۱ 


وح ع 
ماب بای ار ار اد ليد اد جارد جايد جايد ای ای جارد جارد ايد EA KAKA‏ جارد مارد مارد ماد جايد SAKA‏ جارد جارد ای بای ار ار ار مارد ايد لد جارد ار ار ار جارد جارد جارد KC‏ جارد جارد جد ليد ليد جارد جارد ای ای جارد جارد جارد ج ج جد جت جر چرچ جارد جارد ماد جارد جارد جارد جارد جارد مارد ماد ماد ج جارد جارد جارد ماد جارد 


5 2 بو ۸ مد 使‏ 
مثلاسال آوحد قیمتی س . ص ‏ ع حتی یتحقق آن: != ب 
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حيث ۲(<۲ > ۵) نت 
ا 
© ع 
wo-‏ ۵ع) 


۵ ع < ۵ حه ع < ۱ 


جا ار ار ار ار ار ار ار ار ار ار ار اد با جا با جد اد جاب با جا اد جاب جا سای جاب جا اد جا جا اد بای جر جر جر جر جر جر جر جر جر ار جر جا جر ار جر جايد جر جاب ار جا ار جارد جا جاب جاب جاب جارد جارد جاب جارد جارد جاب جارد جارد جاب جارد ارو بر جر عا بر بر عا بر بل جر 
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منثرى توجبه الرباضبات (1) اعداد ۱-0 با 


الصف الأول الثانوک الفصل الرراسی الثاني 


: آکتب المصفوفات الاتية‎ - ١ 


(4) العنصربم -.... 
(Se‏ العنصر ب١١‏ < ۰۰۰۰ 
e 00‏ 
一 他‏ آنتحت ثلاث شركات س »ص › ع نوعين من الاقمشة فكان ما آنتحته الشركة س عبارة عن 
۰ متر من النوع الأول ۰ ۱۲۰۰ هتر من النوع الثاني »وها أنتجته الشركة ص عبارة عن 
۰ متر من النوع الأول ۰ ٩۰۰‏ متر مز انوع الثاني . و ما آنتجته الشركة ع عبارة عن 
۰ متر من النوع الأول › 2٠٠‏ متر من النوع الثانی » أکتمل هفخ البيانات فى صورة مصفوفة 


)1 ) علي النظم ۲*۳ . و أكتب أيضا هذه البیانات في صورة مصفوفة ( ب ) علي النظم ۳+۲ 
名‏ 


一‏ لبيع الملابس فى أحد الأيام باع المجل الأول ٠١‏ قميص 6ه "ذل , ۱۲ حذاء› 
و باع المحل الثانی ۱۳ قميص » ۳ بدل . ١5‏ حذاء. أكتب هذه البيانات فى صورة 
مصفوفة س على النظم ٠×۲‏ 


ه - أوجد مدور المصفوفات الاتية : 


مننری توجیی الرباضبات اعداد ( بعاد اریز 


الصف الأول الثانوک الفصل الدراسى التانی 


۶ 9 مه‎ ٠ ۰ 
es | 3 一 ۷ إداکائت | س‎ “۷ 


4 - إثبت أنه لحميع قيم س » ص/لایمکن أن تتحقق المساواة الأتية 
ey |‏ 5 ۷ | 
؟ ص ص - س 


3 - إذا كانت =١‏ 1 
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أذكر نظم ١‏ .ب ثم أوجد | ب" 


° | =1 ها کانت‎ - ٠ 


3 ۳ عي 
ل ١‏ ع١‏ © 
١ ۳ 4‏ 


عاد جد جا جا جد جا ماد جارد سای جا ای جاب عاد ار جا ار جل ار با جا جا جد اد با جا با جا با با با با ما با ما جابد جارد ماد جد جد عاد با جد عبد ماد سای عاد سای ماد عاد جر جر جر جر جر جر جر ار اد عاد ار جا عاد ار جا عاد ار ار عا جا ما ماد عاد جارد عاج عاد جارد عاج عاد جارد با با جارد ماو 


مننری توجیی الرباضبات اعداد ( بعاد 9 


مذكرة الم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


العمليات على الصفوفات 
أولاً الجمع : 
إذا كانت س » ص مصفوفتين لهما نفس النظم فان : عملية الجمع تكون ممكنة 
ويكون ناتج الحمع عبارة عن مصفوفة لها نفس النظم وكل عنصر فيها يساوى 
نانج جمع العنصرین مت رین 


مذاسال:اذا كانت س = 4 اکت اروص 


» 十 ۵ ۳+ 
۱ ۰ ۷ + 

۱۰ 
طون ربب ت 


012111111110101 1 و و در ار ار رَد و ور را ما ب_ب-ب-بب1‎ ee e le ار ار و‎ ee 


ف سا < 


مذ۲ال: اذا كانت ( - ۸ چ ی ۲ آوجد )+ ب * 
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عاد جد جا جا جد جا جا جارد جا جلي جارد جا جر جا جر جد جا جر جد جرد جاب جا جارد جد ماد عاد جاب جا عبد جاب جا عبد ماد عاد عاد ماد جا علد جا عا جل ماد جل علد ماد جا علج جارد عاد جر جارد جر عاد عاد جد جر ار جارد جا جا جارد جا ار جار جا عاج جارد جا عاج جارد عاج عاد جارد عاج عاد جارد با با جارد مار 


۱ 3۳ 5 ۷ 4 .ی 
ال ادا کات کے .هب ات إن + 


آوحد كلا مما يأتى (۱) ۱ + ب (۲) ۱۲۳+ آب .۰ (۳) ۲ “+ ید 


كو 


(0 عبد 


مننری توجیی الرباضبات اعداد ( بعاد 9 3 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 
+ بده أ | 四‏ ۳ ۲ 08 8 " 
. ° 5 و ۱ YY 5 ۷ ds‏ ند ۳ 

Y- ۷ 9 ۷۰ 、Y- ۷ 4۱ fo Yr- ~ u 

(۲) ۲(" + ب - 小‏ 8 ۱ 0۳ زب |- | 


ا با او او باو باو باو او باو باو باو باو باو باو باو با با باو باو باو باو با با باو باو ھار با باو باو باو با باو باو باو با باو باو باو باو باو باو با باو باو باو باو باو باو باو باو باو باو جا باو باو باو باو باو با باو باو باو ا باو باو باو با باو باو باو باو باو باو با باو باو با باو 

٠ م‎ 000 . 

ضرب عدد حقيقى فى مصفوفة ز 
إذا كانت : سه مصفوفة غلر النظم م × ن 
فان : ضرب أى عدد حقبقی 2 إحيڭ 1 + صفر فى المصفوفة سہ هو : المصفوفة 
ع < 32 سم من النظم م × ن ونحصل على المصنوفة ع بضرب العدد الحقبقی لك فى 


ا 1 
؟ tf‏ 


® اليل 


۳ ۷ ١ 
-一 X ۳ = .اك سہ‎ 
۱۳ 5 > 7 


خواص عملية جمع المصفوفات : 

بفرض أن : سہ › صم ع ثلاث مصفوفات من النظم م × ن فان : 
]١‏ خاصية الإنغلاق : سم + صم تكون مصفوفة مق نفس النظم م × 
؟] خاصية الإبدال : سم + صہ = صہ + سم 57 


۳] خاصية الدمج : ( سه + صم ) +ع = سح +( صم +ع )= سم + EP‏ 


[ 
[ 
[ 
[ 


] 
] 
] 
]٤[‏ خاصية المحايد الحمى : سم + ب = 口‏ + سم = سم 
حيث: [] مصفوفة صفرية من نفس نظم س 
[oj‏ خاصية المعکوس ۳ النظير " الحمعی : 
لأى مصفوفة سم يوجد مصفوفة ( - سح ) من نفس النظم بحيث : 
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9۶ se/ منثرى توجبه الرباضبات ( ۱۰ اعراد‎ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 


و تسمی المصفوفة ( - سح ) المعكوس الحمعی للمصفوفة سم 
ثانياً الطرح : 

إذا كانت : المصفوؤفتين سہ › صم مصفوفتين على نفس النظم معان 

فان : سہ - صہ کا سم + (- صم ) على نفس النظم م 


a الوا‎ eo اا‎ 


مش>ال : : إذا كانت : سہ= 0 " =| ' | أوجد سہ - صہ 


سم - 和 A‏ = 
ي =۱ 6ل 


ای اد اد بای با با با با با ماد ماد بای جر جر جر جر جر جر اد ار ار ماد اد اد اد اد اد اد اد اد اد او اد اد اد اد اد اد باه اد ماد یبد اد ماد ماد با جر بای جر جر جر جر جر جر جر ار ار ار ار او ار ار او او ار او اد اد ماد ماد ماد ماد ماد ماد ماد ماد ماد با با بر ماو 


لا جلا جلا عل ملا جلا عل مل راو جلا عل ملا جلا و عل جلا علا جلا جلا عل علا جلا عل عل جلا جل عل جلا جلا عل جلا او علا جلا جلا عل ملا جلا عل جلا جلا ل علا جلا جلا جلا ملاع ملا جلا جل علا جلا جلا ملا جلا +0 ور رک کک جلا جلا عل ملا جلا ل جل جلا جلا جلا جلا 


مثكال:إذا كانت = ° )ںا ۰ - 
| جع ۴. ۴ ۱ 8 ۳ ۶۰ 


أوجد المصفوفة سم بحيث : ۲ ب + س = ۱۳ 
>, 


سم" - مم ۲ي = ۳ 1 
《一‏ 


منئدی توجيه الرياضيات (۱۱) 


الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


ما ۲ 


٠.٠.٠٠ 二 A 
اد جرد اد ا اد ار لد ار جرد اد ار اد اد ار اد ار جرد اد جرد اد ار اد با لد اد ار جرد ار جرد اد ار اد جر لد ار جرد او ار جرد اد ار اد ار برد ار جرد اد جر با جر ار اد جر ماد ار جر برد جر جرد ار اد ار برد اد جر اد ار ماد جر ار ماد جرد بل اد ا ماد ا او عل مار‎ 


1 ۲ ۲ ۲ 
مذ۷سال : إذا كانت ۲ ۱+ | ，|- 5 شلا 


b 


جا عاد جا جا جد جا جا جاب جا باه جد جا با جد جا جاب جر جا جر جا ار جر جا جا جاب جا ار ار جا جا ار جا جا جاب جرد جاب جارد عاد ار جارد عاد جد جا جا ار جا جد ار جا جا جد جارد جرد جارد جا جا جارد جا جا جارد جارد جا جارد جارد ماد جارد جا جا جارد جارد جل KK KKK OK KK‏ 


Y كسيب‎ ۳ Y 
ب - | كل ی‎ | NG ۱-۲ مذهال : إذا كانت‎ 
3 


()ب+ج“ (ج +۲(" 


منثرى توجيه الرياضيات اعرا م /عادل 9 1 ۹ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 


)£( )+ > | لا يمكن حمع المصفوفتان | . > لاختلافهما فى النظم [ 
بک ا ا باو باو کاو او باو باو کاو باو باو باو باو باو باو باو باو باو باو باو باو باو باو او باو باو باو ا با با ا باو باو باو با باو ا باو باو باو باو باو باو باو باو باج باو باو باو باو باو باو باو باو باو با باو باو باو با باو باو باو با باو باو باو باو باو با با باو باو باو باو باو با باو باو با باو 
۳ ۷ 
LA‏ : اذا كانت : < = | هه ۱ 
۲ 


ميد ۵ 


١ ۳۰ 


من ۰۱ ۲ ينتج أن : “(+h)‏ وه + يمد 


PO A A 


5 اسال: أوجد س ؛ ص ع إذا کا 5 ص اا مر‎ in 
۳ ١ ل+۱‎ ۶۲ 


e 
0 


س+۷-۳ > ص-۱-۶ ٠‏ ۲ع += ٠ل‏ + -<۲ 


… س ٤=‏ 6 ص ده 6 ع < ۷ “ل ۲22 


جا عاد جاب با جاب جاب سا جد جا جارد جا جا جاب جا جا جاب جا جا جا جد ار جا عاد اد جا جد اد جا عاد جاب جد عاد جد او جا جاب جد جاب جا جا جد جا جا جاب جا ابید جا جا جر جر جر جر جا جد جا جا جارد جا جل جارد جا جا جارد جد جا جارد جد جا جا ماد جا جا ماد جا جارد ماد عاد جارد با با جار مار 


مننری توجیی الرباضبات اعداد ( بعاد 9 3 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 


۳ : 
۱ اوجد : | »ب ح . ۶ 


۱ فأوجد المصفوفة س بحیث : 


رس = آپ ٣‏ سم 


۱ 
Y‏ )ب آوجد ۱ + ب 3 ۲- ۲ ب 
١‏ 


5 إذا كانت م <| ١: ١‏ 6 ° 
کی کر 

۳ 

۷- إذا كانت م = ۱ 


۲- ۶ ۳ ۳ ۳ 
۱ e = ؛ صہ‎ ١ e = ادا كانت سم‎ 一 人 


أوجد المصفوفة م التي تحقق العلاقة : ۲ م + ص, - سل 2 [] 


یز | ۱ 
منئرک توجبه الرباضبات (۱۶) اعراد (/عادل 1۳ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 


۳ . 
5.- إذا كانت : سہ + 一 ۱ 十 0 Y‏ ۳ فأوجد المصفوفة سه 


۱ مد | هم ۱ ۱ 
۰ - إذاكان : سے ' - = | © | أوجد: س 
۲۳۳ ~ 3 
إذاكانت : سہ = هه © أوجد : م پ حه ‏ ء 
© 
وه حك ١‏ 


۱ -- إذا كانت : المصفوفة ۱ هى المعكوس الجمعى للمصفوفة 


| ٤ ۳ 
کح‎ Ca 
‘mp ؛‎ 


۲ - آوجد قیم : سم . صہ التی تجقق المعادلة::/.س- 
»© ® 


۳ - أوجد المصفوفة سل التى تحقق : 


سہ + 


۳ 0 


EA‏ مد 

نم اوجد ۲ سم 
ع ۱ 
۲ 


= س‎ ٦ إذا كانت‎ ٤ 


أثبت أن : (س + صہ ) + ع = سم + (صہ +ع ) 


جا ماد عاد جاب جا جد جاب جارد جد جاب جارد جاب جا جارد جاب جر جار جا EASA‏ جا جا جاب جا جارد جارد جا جارد جد عجان جاب جا جا جد جا عاد جاب جا جا جا جا جاب جا جارد جاب جا جا جاب جا جا جا جر جر جر جر جر جر جا جر جا جر جر جر عاد ار جر ار جارد جارد او جار او او او جارد ما جارد با با بر مار 


یز ۱ 
منثرک توجيه الرباضبات ( ۱۵ اعراد م/عاد ，>9 1 


الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


ضرب المصفوفات 
إذا كانت: سم . صہ مصفوفتان فان : سم . صہ تكونان قابلتين للضرب 
إذا كان عدد أعمدة المصفوفة سم یساوی عدد صفوف المصفوفة صم 
| 
إذا كانت : سہ Ba‏ من النظم م × ن ۰ صہ مصفوفة من النظم ن × ل 
فان : حاصل الضرب YS‏ صہ دع حيث ع مصفوفة من النظم م × ل 
ملاحظة : 
عملية ضرب المصفوفات تكون ممكنة فى حالة واحدة فقط وهی : 
عدد أعمية"المصفوفة الأولى - هد دوصفوف المصفوفة الثانية 


جا ماي عاد جاب جارد جاب جاب جارد جاب جاب جارد جاب جاب جارد بای جر جا جر جر جا جا ار جارد جا جارد ار جا جارد جد ار جاب جا جا با جا جا جا نجل جا جا جا جا جا جا جاب جا جارد جد KA‏ جا جا جر جر جر جر جر جر جا جر جر جر جر جر جارد جارد جر جا جار جارد او جار جارد او جار جارد ماد جارد با با جارد مار 


3= و عمد ۱ مداع عن ۱ هد ۳ ¢ ۱۷ ۳ + x1‏ ۱ 
١‏ »اع 41 ۱ برع بن عيرس x ۲4 ١ x<1‏ ۶ بع ۱۶ 


۲ 8 ee ا‎ 一 
‘++ + 
۲ ۷ ۲ لاحظ أن : | علی النظم ۴ × ۰۳ ب على النظم ۰۲۳ ۲ ب على النظم‎ . 
+¢ 1+٦ 1+٤ 


۸۲۲ f+ f+ 
ملم‎ 1+4 1+7 


© 
| 3 
555 | 
منثرى توجبه الرباضبات )۱١(‏ اعداد سر 


۱ 


tf 5 
۳ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الرراسی الثاني 


مك اسال: إذا كانث: 


> حت‎ 0 "٩ VÎ -| ۱۱ 5 
(+ ۲(ببج-اب‎ (0 [YY > 1 


عا جا جا جا جا با جاب جا بل جا جا جا جا جلي جاب با جاب جاب با جا بل بل با ار جا بیج با جاب جا بل با جا جاب با جاب جا با با جاب بل بر جا جا جلي با جاب با بل جاب جا جا جا جا ابا جا بل جا جا بر باب جا جا بل جا ابا با جا جا بل باب لو با بو مار 
ملاحظات هامة حدا : ® ® 
۱- (اب)""-ب ‏ 
١ > ۲ ۲ ٤ ۲‏ 0 
 . x= ۲ -"'‏ ۲ | [ حبتم,| مصفوفة مربعة ] 


۰ 


۲ 
فال إذاحانت : 1 او ناقيمق: ۱ ٣ب‏ 


۱1 م 5 1۷ م 
和 二 一 ۳ 一 °‏ 5 
| 7 8 8 1 1 ۲ 


مشعال : اذا کانت م 


منثرى توجبه الرباضبات 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


0 1 | lt 
(o ۰ 5 


۳۹ 0 م8‎ ۱۰۱-۲ 
Ye ° o مر‎ 


ما بانج ايد ادج ال جارد جارد جارد جارد جلي ال جليد جارد جارد جارد ال ايد KOKA KAKA‏ ليد جارد ايد جارد ماد KAKA‏ جارد ال جارد ايد جارد KAKA‏ بان جارد ال جارد جايد جارد KAKA KAKA KA‏ ار جارد جد جارد جارد جارد EEA‏ ال جارد جايد جارد جارد جارد جارد بای ارب ای جارد جارد جارد جارد بان جارد ار جارد بل ارد جارد بل جارد لو 
® 
مصفوفة الوحدة )1( ۳۹ 
۰ 4 مه ۰ ع 4 = 4 ۰ م ۰ 
هي مصعوده مربعة عناصر القظر الرئيسي فيها = | و باقي العناصر اصفار 


۳ ji 


خواص عملية ضرب القصفوفات: 
١‏ - خاصية الدمج " الثنسيق ": 
إذا كانت : سد » ص ع ثلاث مصفوفات فان : (سہ صہ )ع- سہ (صہ ع) 
؟ - خاصية المحايد الضربى : 
لای مصفوفة س فان : سم : 1 = 1 × سم = شم 
حيث 1 مصفوفة الوحدة من نفس نظم سمه 
۳- خاصية توزيع ضرب المصفوفات علی جمعها : dd‏ 
سم( صم + ع ) = سہ صہ + En‏ 
( سم + صہ )ع = سہع + صيلاع 1 


عا جا جا اد جا جلي جاب جاب جاب جاب جا با بای با جاب با جاب جاب جاب جد جل با جاب با جاب با جا جل با باب با با با جاب جاب جاب جا جات جا جل جلي جا جاب جاب جاب جا جا با باب جاب جاب جاب جاب جا جا جد جا جا جاب جاب جا ما بای جا جاه جلي جا جار جا جا جا با جا جا جار مار جا عجان مار بو مار 
۱ یج ۲ = 
مشمال : إذا كانت : 


۳۲ 
1 فاثىت أن : ۱۲ - ۵۰ ۲+ ۲ 201 ۳۷ 
٤‏ ع ۰ 


۲ 
ete‏ -[ ۸ ۱ 
So‏ 
ری 1 ۱ 
مننری توجيه الرياضيات اعداد ( بعاد ۱۱9۶4 3 


الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


[J 


عاد عا عاد جا عاد جا عاد جر عاد اد جا عاد عاد عاج عاد عاد عاد عاد عاد عاد عا عاد عا عاد عاد عاد عاد عا عاد جا جا عاد عاد عاد جر عاد جد عاد جات عاد عا عاد عاج عاد عاد عاد عاد عاد عاد عا عاد عاد جاد عاد عاد جا عاد عاج عاد عاد عاد اد عاد عاد عاد عاد عاد عاج عا عاد عا عاد عا عاد عاج عاج عاد برد عاد با عاو 


زا 00 : ا Cl‏ 
3 . ۳ 


۱ 


۱۸۳ + ۲۱۰ “XY 十 ۱۲۰ ی‎ 
۲۰۱ + ۲ ء‎ “XY-+ Xx 97 ١ 


۱۱۷ (A 
١ ١ عل‎ ١ 


ای اد اد بای سا با با با با باه سا سا سا باه بای جر بای جر جر جر جر ار ار ار ار ار ار ار ار ار اد با با اد با اد اد با بای اد KA EAE‏ اد اد KA EA KAKA‏ با بای جر جر جر جر جر جر جر جر جر جر جر ار جر ار جر ار ار ار KK‏ او او او او ماد ماد با با بر بل 


١ 
1 - مذ۷ ال : آوحد المصفوفة س التی تحقق آن: | ۷ × س‎ 
مف‎ 


۱ اب ان‎ ۱ ١ 

المصغوفة | ۲ ۰ | من النظم ۳ × ۲ والناتج ۽ | على النظم ۳ ۱ 
> ۲۱ 

.. س يجب أن تكون على النظم ۲ × ۱ نفرض أن س = 


١‏ ۱ دب 
二 8‏ سم ۲ ۱ 
۳ 1 ۳ ۱ +ه ب 
i‏ ۱ 
منثرى توجبه الرياضيات ) 9( اعداد 9 3 一‏ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 


r=) ۴‏ 
۱ -ب< -ا ب = ۱+۲ < ۳ .٠‏ س = | 


جا با عبد جاب جا سا جاب با با جا باه سا جا جلي سای جر بای جا ار ار ار ار ار ار ار ار ار ار ار ار با جد با با با عاد جا عاد جا اد عاد جا عاد عاد عاد ماج عاد عاد اد عاد بای جر جر جر جر جر جر ار عاد جر جر ماج جا عاد جر ار ار جا ار عاد ار اد عاج جد عاج جارد با با جارد مار 


۲۸ 08 
١‏ 8 ب - إثبت أن : ب = 1۱۰ 


١ 
۱ |=) 
۳ ۱۰ 
11٠١ 


جا اد جد جاب جاب جاب جاب جارد جاب جا جارد جاب جاب جارد بای جر جار جر جر جر جا ار ار جا ار ار جا ار جد ار اد جا جا اد جا جا جاب با ليد جاب جا KATA‏ جلي اد جا جا EA‏ جا جا جاب جا جر جارد جر جر جا جر جر جر جر جر جا جر جارد جر ار جار جارد ار جار جرد جا جار جارد ما جارد با با جارد بل 


٠ 


® 
مثخال : اذا کانت: 可‏ . آم اوجح ۰۲۱ ۲۱ وأستنتج إن 


عبد عبد عرد جارد جارد جارد جارد عات جاب عا عا عاد عا او جا جا جا جا عا عا عا عا عاد جارد جارد عا جار جارد جارد جارد جاب عا عار عاد عا عا عا جا جا جا جا عاد جاب عاد عد عاد جارد جارد جارد جارد جارد جارد جا جاب جا جا عاد عا عا جا جا جار عاد عاد جاب جارد جا جاب جا بای KK OK OK KK KOK‏ اج ماج ملد 


| 5-00 | 
مثل١٠ال:‏ إذا كانت ( - | _/رإ إثبت أن =1٠١-٠-'‏ 


۱ | 
منثرى os‏ الرياضيات (۰؟) اعراد ۸/عایل ۸ 


الصف الأول الثانوک الفصل الدراسى التانی 


ب و 36 6 - 


او ليد عبد ليد اد ليد بايد اد جرد اد ار اد ار جرد ار ار ايد اد جر اد لد اد ار ليد علي ليد اد ار اد جر ار اد ار ملد اد جرد اد اد جر اد ار ليد ار بايد اد جرد اد ار لد ار جلي اد جارد KA‏ اد جرد اد ار اد جر ملد اد جرد اد KK KK KOK OK‏ اد جلي علد جارد ايد جارد جا جد جارد جارد 
© 
6 
١‏ أكمل مايأتى : e‏ 
مد مد 

= (~ (۲)(س-‎ won ee 三 ) )1غ( ( سہ + صہ‎ 
(Y) 
(5) 


1ت إذا كانت ۲ 


۰ ۲ 
بت e‏ 0 فإن 人‏ 6 9 د ل دبال 
1 ۳ ی 
؟ -كى ,۲ | وه 
6 ب = فاو حد لے هن بت 
ب ب“ اگ شد بت 


ھ 
۳- إذا كانت س | ۳ 86 5906 2 


3 ١ 
° 4 ۱ 
۰ 


أوجد ضس ۰ سہ - ۲ صہ ۳ 


(د| 
۳ 
3 
e‏ 


۰ ۱ بت‎ : 
| - = | دا کانت‎ ٤ 
١ ٤ 0 


® ۲ 3 


أوجد المصفوفة : سل بحیث "سمل + = 

۴ ا FF...‏ © 
٥‏ إذاكانت < إثبت أن ١‏ اة + »| = مض 

إدا كانت م |" 8 ou‏ ان ۲ ( ۳ ۱ ۱ 17( 


Y 


本 ١ 
إذاكانت ۱ |‘ | إثبت أن م ام ه1-بم‎ - ٦ 
. د‎ ^ 
و ت‎ 


۱ و f‏ ۳ 5 ۳ ۱ ۲ ۲ 
一 人‏ إذاكانت م > | ۱ 1 اوجد م + ۲ رب + ب 


منثرى توجبه الرباضبات 


الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


الح ادات 


المحدد من الدرجة ن» ( مكون من ن صفاً » ن عمودا ) ينشأ من حذف 
( ن - ۱) متغير من ن من المعادلات الخطية . 
مذاسال ۳ 

اکتب المحدد الذی CE‏ حذف المتغیرات في کل من المعادلات الاتية 


= 
۳ 5 ۱ 
rv. ١ |] ثم‎ 


»© 
* العوامل المرافقة لعناصر محدد.. 
إذا اخذنا أى عنصر في المحدد مم و ليكن ى ع (يقع في الصفت رقم ص . العمود رقم ع ) و 
حذفنا الصف رقم ص والعمود رقم ع . فانهیاً محدد مى من الدرجة الثانية و عند ضرب 
هذا المحدد الناتج فى ot‏ 


(-۱) © فإن الكمية الناتجة تسمى بالعامل المرافق للعنصر ای ء 


6 


ظ + ° 


قاعدة الأشارات: 1 +4 - : 

ر ۱ 0 5 9 + 6 3 

مش ال : اوحد قيمة كل من المحددات الاتية + 一‏ + 
۲ ۳ ۲ 

۱ | ۱ 8 


١ © 


Y ١ 
۱۰ < )۲ ۰۳-۱ - ۱ = 1 ۳ ۱ = ۸ ب)‎ 


نز ۱ 
منثرک توجيه الرياضيات ) (YY‏ اعراد ۳9 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 
مش تال : اوجد قيمة كل من المحددات الاتية 


۱۳2۹ - - ۳۷۳ - ۲-۷۲ < | ۲ |= 
Y- 


۳۹-۳۳ ۲-2۱۱ ۳( - ۲۳ = ۳ 0 ۱ 


ات 
۰ ی | ۱۱*۳ - (۳۳) ۱۳2۹-۱۱ 


عا عاد ماد عاج عاج عاج عاد عاد عاج علج عاد عاد عاد عاج عاد عاد عاج عاد عاد عاد عاد عاد عاد عاج عاج عات عاد عاد عاد عاد عاد عاج عاد عاد عاد عاج جرد عا عاد جا جرد رد عاج عاد رد ره عاج عاد عاد عاد عا عاد عاد عاد عاد ار با عاد عاد با با عاد عاد مان با عاج باه عا با عاج مان مان جاه 


۳ ۲ ١ 
٤ 
© 


ی ل 
۸ يمكن فك المحدد عن طريق ای ss‏ عمود مع مراعاة قاعدة الاشارات 


مثلعال : اوجد قيمة كل من المحكها 


0 ۲ ۱ e 
د 3 ۷ ۲ ۱ وه‎ # 
نفرض قيمة المحده۸< 3 5 ۱ باستخدام عناصر الصف الأول‎ 


x1 = ۰ 


)۵۹-(< (1=) + ۱۲-۲۲ =) 6-18 (۳+ ۱۰-۱۲ - )1-۲۸(= 
e e le e e ماد علد‎ e e e EEE جد‎ e e جاه‎ E e جد‎ E e جه‎ E e جل جد جل جو‎ EE E e جل جد‎ e E E e E E جد‎ E E e E e e E e e e e e e e e 


۱ ۲ ۳ ۳۹ 
منه ال : اوحد قيمة کل من المحدد 


نفرض قيمة المحد ۸۵< باستخدام عناصر العمود الأول 


۳ ۲ 
٤ 


ی و وف ۳ e‏ 
منئرک توجبه الرباضبات ( (YY‏ اعداد ۸/عایل !19 1 


۳ 


x1 + | صفر‎ - | ۲۶۱ 
9 ۲ ° 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 
۱ س صفر صفر 
مشا ال : حل المعادلة 


١ 
° 
باستخدام عناصر الصف الاول‎ 
Y= س س 3 1 + صف‎ - A. 
س | ۲ : عر © صعر س‎ 


全 
۱ = 
س +۱) = صفر‎ ()١ س (س‎ = ) ۲ - 


آ. س - ۲ di‏ س = -۱ 


زد 2F‏ 2 عاد عاد علد اد عاد علد Efe‏ علد علد عاد عزد لد عاد عد علد علد عاد علد علد ید علد عاد لد علد عاد عاد علد عإد عاد علد عإد عاد علد علد عاد علد علد عاد عاد علد علد لد عإد عاد زد 


مث ۷ال :اوجد قیملة ك التى تحعل : س (أتجد عوامل المحدد الاتى 


Ss ， SS‏ ع 
© 
e‏ 
۲ + ۲+ ك 


س أحد عوامل المحدد بش - صفر لو حذر للمعادلة الناتحة 
Y 一‏ ۱ 9 


١ Y‏ 9 = صفر 
۲ ۲+ ك 


2 


باستخدام عناصر الصف الاول 
۲( + ۲ -۱۰)-(۲ 1 +ع-۱۰)-(-۲) 2 صفر 
-؟ (ك -۸)-(۲ ۲-1-2 < -۲ 3 +۱۷ ۲ 21 +۲ 2 صفر 


-] ك +۲۰ = ye‏ لک =0 


米 米 米 米 米 米 炒米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 炒米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 米 炒米 炒米 米 米 米 米 炒米 米 米 米 米 米 米 米 


مننری توجیی الرباضبات اعداد ( بعاد 9 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


* خواص المحددات 

۱- فى أى محدد اذا تبدلت الصفوف بالاعمدة و الاعمدة بالصفوف بنفس ترتیبها 
فان قيمة المحدد لا تتغير . 

۲-قبمة المحدد لا تتغير بفکه عن طریق عناصر أحد صفوفه ( آعمدته ) . 

۳-في ای محدد اذا بدلنا موضتي صفين ( عمودین ) فان قيمة المحدد الناتج 
تساوی قيمة المحدد الاصلی مضروبا فی(-۱). 

>-اذا تساوت العناصر المتناظرة فى ائ صفین ( عمودین ) فان قيمة المحدد 
تساوی صفرا 

Y 5‏ لا ۳ ع 

مشسمسال : ؛ هج" - صفر نص = ص, 

5 وج عامل مشترك , عناصر ورد في محددن فإن هذا 
العامل يمكن آخذه خارجالمحدد . ۳۹ 

١ ۵ ۰‏ ء۶ ع 

١ صفر لان ۵ ۲ص =ص‎ = |. 55 : | ED 
® ۳ ع‎ 5 二 
اخذ (۵) عامل مشترك من العمود الاول فيكون المحدد =6 × م‎ 

4 

"-اذا كانت جميع عناصر أى صف ( عمود ) فق محدد تساوی صفرا فان قيمة 
المحدد تساوی صفرا . . 

ت انان : | = صفر لأن هميع عناصر الصف الثاب#أصفار 


۷- في أى محدد اذا كتبت جميع عناصر صف ( عمود ) کمجموع عنصرين فان 


١ ١ ٠ ١ ١ ٠ 
١ 一 ۲ ١ : مك1 اال‎ 
۲ 4 


نا صفر +(-۰/۱*(-۱۳) Ya‏ 
| 
منثرى توجبه الرباضبات (۲۵) اعداد سر 


۲ ۲ 
۳ ۳ 4 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الرراسی التانی 


۸-اذا أضفنا على عناصر أى صف ( عمود ) في محدد مضاعفات أى صف (عمود) 


۲ 
۲ 
س 


آخر فان قيمة المحدد لا تتغير . 

س 
م1۲ ال : بدون فك المحدد | | 
۱ 

اثبت أن قيمته = (س م۲ ©) (س - ۲) 


المحده < ع, + عم + ع, أى بجمع العمود 
الثالث والثاني على العمود الأول 


أى بظرح الصف الأول من كل من 
الصف الثاني والثالث فإن المحدد 


نفك المحدد باستخدام عناصر العموق الأول / 


… قيمة المحدد = ( س + 5 ( )س - ۵" ot‏ 


اد ما ما جا جا جا جا جا کک جر ار جا جا جا جا ار جر برد کیک جا جا کک اد جر جر یک یک کک یا با ار جر ی جارد جا ار جر کرک چ کک چ کک جاب جاب جا کک کک کرک کک کک کک کک کک کک کک کک چ با ار جر بل 
4- فى أى محدد اذا ضربنا عناصر صف ( عمود ) في العوامل المرافقة للعناصر 
المناظرة فى صف (عمود ) أخر و جمعنا الناتج فان النتيحة = صفر ۲ © 


م 5 ۱۱" ۳۳ 
م ١‏ 


۳۳ YY ۳۳ ۱۳ 


تساوى ۳" YY‏ ۳۳۱ والمحدد بهذه الصورة پسمی بالصورة المثلثة. 
مش1۳ ال : بدون فك المحدد 


省 xY_xY = ۳۰۶۵۲۲۱۳۶] ۰ ۲ ۱‏ = - ۱۸ 
E 5‏ © ۳۳ ۰ ۰ ۲ زدوار 
منئری توجيه الرياضيات ) اعراد م /عادل " L‏ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الرراسی الثاني 


A مدور‎ (\ -) 二 人 .…. 
صغر‎ = 人 人 


جر برد اد اد جر بر با برد ار با جر جر برد اد ار جر بر برد با ار جر ار کک اد ار جر بر مارد ای ار جر جر جرد جر جر برد با ار جر ار کک کک کک کک ار جر کک کک کک چ کک ار ار برد برد با کک کک برد با کک بر چ با ار جر بر 


اليه عم وس 
مثنهالال: اثبت انم يم هن | اه Un-r>)jfri-gdc)‏ 
۲ ه 


,名 + 名 xfr - اضافة‎ 
< ۴ ب واه‎ 
© 
0 


۸۵ - ابه av)‏ = مح) ۲ 


-x* |‏ ( رہ - مح) (بل -(م) 


= ارہ ۷ ( حم - بیم) (بل - ۴١‏ ) 


ڪا کن ڪن ان ڪن کن ڪا کن ڪن کن ڪن کان ڪان ان کن ڪن ان ڪن کن ڪن کن ڪن کن کان کان چان کان انز کان ن کن چان ان ان انز ڪان کان کان کان کان کان کا کن کا کان کان کن کان کا کان کا کان کا کن کا کن کا کي کا ا کا ا وماد 


مننری توجیی الرباضبات اعداد ( بعاد 9 3 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 
。 المعكوس الضربى للمصفوفة : 


الشرط اللازم والكافى لایجاد المعكوس الضربى أن تكون المصفوقة غير منفردة 
مصفوفة صفرية |١|‏ + صفر .مصفوفة وحدة || ۱7 

الطريقة : (۱) نوجد المحددات الصغرى للعناصر 
(۲) نطبق قاعدة 局‏ ات 

(۳) مدور المصفوفة فنحصن على المصفوفة الملحقة ( ١‏ ) ۲ 
() نوجد |۱| 5 فيكون pa‏ 
مثف١اسال‏ : عين نوع المصفوفات 90 حيث كونها منفردة أو غير منفردة 


۱ ۵ 


)0( ۲۱| 2 >۲ 7۶.۳۶ صفر 


(ب) |ب | = 


۰ المصغوفة غير منفردة 
(ج) |> | 


-۳- (-۳۲) = صفر ۰ المصفوفة منفردة 
ا ۷« ۲ - ۱۳۰۲ + ۵ م ه ع ٠.‏ المصفوفة غير منفردة 


عاج عاد عاد عاد عاج عاج عاد عاد عاد عاد علد عاد علد عاد عاد عاد عاد عاج عاد عاج جرد ماج عاج عاج عاد عاج عاج عاد علد عاد عاج لج عاد عاد عاد عاد عاد عاد عاج عاج عاد عاد عاج عاد علد عاد عاد عاد علق علد عاد عاد عاد عاج عاج عاج با عاج عا عاج عاج عا عاج مان عاج جرد جر جرد ما چا 


的 2‏ 
مث ۱۷ سال : آوجد المعكوس الطريل صفونة ١‏ - | * د 


| ؟ 05 
الل طقال 
۰ و 
| | = - ۱۵( ۱۸) # صفر المصفوفة غير منفردة ,4 
الطريقة (۱) المحددات الصغرى للعناصر | -" 1 
۷ 


© 


(۲) نطبق قاعدة الاشارات | 8 + 
5 [-] 


(۳) مدور المصفوفة فنحصل على المصفوفة الملحقة ( ١‏ ) 


9 1 
. ۱ 
منترى توجیی الرباضبات اعداد ( بعاد 9 3 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


مث ۱۸ سال :أوجد المعكوس الضربى للمصفوفة ب = > 
الح ل 
اب | <۶-() # صفر . المصفوفة غير منفردة 
Y 4 |‏ ۱ 
»© ۳ ۱ 
(۲) نطبق قاعدة الاشاوات |- ۱ 
.© كو ۱ 


(۳) مدور المصفوفة فنحصل ,على المصفوفة | ملحقة (ب") | ٠‏ 


۲ 


(4) نوجد |ب | راك )٦(- ٤‏ 2 ۲ 


۱ ١ 


لجل علا جل عل جل عل جل عل جل ل ململ جلا جل جلا جل ملا مل ملا جل جلا ل جل قل جل جل ل ل وت ل جل ل جل جل ل مل را ول ل ل مل ل جلا جل مل ل مل ل جل ل لا جل جلا جل جلا جل جل جل جلا جل جل جل جلا جل ل ل ل جل ل جل ل جل ل جل 


.© 4 
من ۱٩‏ ال : آوحد المعکوشر"الضربی"للمصفوفة س = 
ال ل 

Ne ""-) 


)۱۰ - ۲۱ -( 
) ۱ + ۱ -( 


مل 
NE‏ 


Y 5 
۳۰ ۲ 


المحددات الصغری 


和 1 ۸ 
۱۹ YI- 
Ys 


۱۳ “人 - 


۳۱ 1 مل تب اي 
قاعدة الاشارات 5 ۲ 3 کے رس )2 ]۶۱ ۱٩‏ 


Ws ۱۳ 
۱ = )۲۷ - £1) 0+ )۳۹۶۱(۳۱- )۱۸+ ۱۹-(۸- 
۳۱ ۸۰ 0 ۳۱ ۸۰ 


E _ =‏ ۱۹ ۳ = | -۱؟ ۱۹ 
اس | ۱۳ 5 5 ۱۳ = 


مل 


منثرى توجبه الرباضبات 


۱ 
اعراد /عاول 1۳ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


١‏ - عين نوع كل من المصفوفات الآتية من حيث كونها منفردة أو غير منفردة 
١ ۳‏ 
(ج) ۱۱ 
۲ ۳ ۸ 


مذ 4 ۲ 5 
۲ - أوجد قيمة س التى تجعل كلا من المصفوفات الآتية منفردة 


)( | : 0 (ب) س 
۳ ۲ سن 2 
® 


۱ یم اس" س۷‎ 
١ ۲ £ (3) 
Sr r+ ٩ 


: أوجد المعكوس الضربی لکل من للمضفوفات الآتية‎ 一 个 


١ 
dt 


- 


١ .‏ ۲ 
ه إذاكانت م = 9 


أوجد حاصل الضرب م ب . لماذا لا تكون المصفوفة م هی المعكوس الضربى للمصفوفة ب 
ذا كانت ( - | ۳ 
۳ ۲ 


حقق أن (( +ب ) + ( + 


او اد ار ار جا با جا ماد اد او جر ی ای جا بای جاب جر ار جر جا بای جاب جاب جر ار جا جا جا جاب جايد ار ار جا جر جاب ید با اد ار ار ار ار جاب جات با جا ار جارد ار با جار با جا ار جاب جاب بای با بای با اد جر جا جار با جار با جر با جا مار 


منئری توجبه الرباضبات 


الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


البرمجه الخطيه 
حل متباينات الدرجة الأولي في متغير واحد 
نعلم أن : الحمل الرياضية : س < ۳ ؛ ۲ س -۱> > 
تسمى متباينة من الدرجة الأولى فى متغير واحد 
© 
خواص التباين : !ذا کان س ۰ص :ع اعدادا حقيقية وكان س < ص فإن : 


(١)س‏ +ع < ص + ع 1# سواء كانت ع موحبة أو سالبة " خاصية الإضافة " 
فمثلا : !ذا كان س ۳ فان س + > ۷ ( بإضافة > للطرفين ) 
(5) إذا كان ع > صفر فان : س ع E>‏ خاصية الضرب فى عدد حقيقى موجب 
فمثلا : إذاكان س <ه فإ ق اس< ۱۵( بضرب الطرفين فى ۳) 
(۲) إذا كان ع <اصفر فان : س ع < €) خاصية الضرب فى عدد حقيقى سالب 
فمثلا : إذا كان ش <,هافإن - ۳ س > كاه ١‏ ( بضرب الطرفين فى - ۳) 
ممم مم ومع معي مم وم معد يوم ألا مود معد دوم مد مد مسد وم مد ود هد دج 
مذاسال : أوجد فى 2ح محموعة ع المتباينة الاتبة ومثلهااعلى خط الأعداد : ۳ س - < ه 
۰ ۳ س - > < ۵ بإضافة المعکوس الجمعى للعدد (- ۶)"وهو() للطرفين 
۳س-۶+<ه +ع 6 
۰ س ٩<‏ بالضرب فى المعکوس التق للعدد (" ) وهو( ) 


0 و‎ OO 
EID 2 [۲ 16 - ] = س <۳ .. مجموعة الحل‎ 
عا بل جا جارد جا جا جا جا جارد جار جا جا جا جارد جار جاب جا جا جا جارد جار عاد جا جا جارد با جا جا جا جا جا جا جا جارد جار جاب جا کک بل جارد جار جارد جا جا جد جارد جار با جا جد جارد جارد جار جا جا بل جارد جا جا عا با جارد جا عاج عرد ما عاج جارد با با با کی یا‎ 
1 < مذ "ال : أوجد فى 2ج محموعة حل المتباينة الآتية ومثلها على خط الأعداد :2-2 "س‎ 
الد ل‎ 
باضافة المعكوس الحمعى للعدد (؟ ) وهو ( -5( للطرفين‎ ١ < ۲س‎ ۰ 


منثرى توجبه الرباضبات 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


مال : مثل اتيا محموعة حل المتباينة : س +۸ > ۲س- ۲>س + ۲ وا تتا علی صورة فترة 
الد ل 
'* س + ۸ > “اس -۲ > س +۲ بطرح س من أطراف المتباينة 
“. س +۸ - س > ۲س-۲-س > س +۲ -س 00 一‏ 00 


5 ° 3 ۳ 0 ۱ ۳ شب( 


۸ کیت 42 


۲ بقتيمة الطرفين على (-۲) 
> > باضافة (۲) الى أطراف المتباينة 


7 ©“ ا 
ايد علد اد ار اد ار ليد اد جرد علد ليد اد ار علد ليد جرد اد ار ار علد ليد اد ار ا اد جرد ماد ار با با جر ار اد ار لد ار جرد ماد جد اد جر ملد ار جرد او ار بابد ماد جر اد جارد لد اد ليد اد جر جرد اد ار اد ار جرد ليد جرد اد جر لد ليد جارد ايد جارد برد اد ايد جارد جارد جارد جارد جارد 
۱ ۳ ۳+ ۱ 
مل ”سال : مثل بیانیا ER‏ حل المتاينة : © کک > ۲س واکتبها على صورة فترة 
| هيل 
十‏ 。 ۲ 
so‏ > ۲س بضرب الطرفین فى ه 
eS‏ ® 
۰ ۳ +س > ۱۰ س 
س-۱۰ س > ۳ 
… - ۹س > ۲ بقسمة الط فین على )٩-(‏ 
ot‏ 
س > م “. مجموعة الحل = ]ره ٠‏ [ 


عايد ار با جد جارد اد جارد ايد باه ايد ار جارد جد جارد با جارد ار بای ار عاد جابيد جارد KAKA KAKA EA‏ ار جارد ار ايد جارد KAKA‏ ايد ماد جارد ار جارد جد جارد جارد ايد با جا جا جر عاد جارد اد جارد ايد ماد ايد ار جارد جارد باه ليد KKK‏ جارد عاد جارد ماد جارد ايد جارد جارد عاد عاد عاد با عاد عاد جارد ماد 
| ۲ "۳ تمال J‏ 
أوجد مجموعة حل المتباينات الآتية 
[۱] ۲"س- °> ۳ [۲] ۳س+ ۱ > ۷ 
[۳] -4 < س+ ۱ > ه [؛] ۷- س > ه 


[۵] س+ ۲ < ۲س + ه دس + ۱۱ 


عاب جا جلي جد جا جارد جا جا جارد جد جا جارد جد جا جارد جد جا جار جا جا جاب جا عاد عاد جر جا جد جا عبد ادا جا جا EA‏ جا جا EA‏ جا جار KA‏ جا جار جاب KA‏ بای جر سای جر جر جر جر جر جر جر جر KK‏ جا او جا جا جا او جا جارد جا او جا جد جا جارد جا جا جارد با با با مار 


50-6 . ۱ 
مننری توجیی الرباضبات اعداد ( بعاد 9 


الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


حل متباينة الدرجة الأولي في متغيرين 


المعادلة : ( س + ب ص => معادلة خطية " من الدرحة الأولى " يمثلها 
بيانياً خط مستقيم ۰ و محموعة الحل لها عدد لا نهائى من الأزواج المرتبة التى تحققها 


مثداسال: أوجد مجموعة العادلة : س + ص = ۳ بيانياً 
S‏ الححل 


س ۰ ۳ ج46 
ص ۳ ۰ ۲ 
یکفی نقطتى تقاطع المستقيم مع المحورين 
و ذلك بوضع " س = ۰ مایجاد قيمة ص( ر 


> بوضع " ص = ٠‏ ثم ایجاد قيمة س " 
والثالثة للتأكيد 3 
المستقيم ل هو التمثيل SU‏ للمعادلة : س + = ۳ 
ملاحظات : 
* المستقيم ل يقسم المستوى إلى»ثلاث مجموعات من النقط 
(۱) محموعة نقط المستقيم ل وهی محموعة SF stot‏ ویشمی المستقيم الحدى 
(۲) ف, وهی محموعة نقط المستوی والتی تقع:علی آحد جانبی المستقیم ل وهی نصف المستوی 
(۳) ف؛ وهی مجموعة نقط المستوی والتی تقع على الجانب الاخر للمشتقيم ل وهی النصف 
الآخر للمستوى 0 
ااا را ار 
حل متباینات الدرجة الأولى فى متغیرین بيانياً ۱ 
يتضح ذلك من المثال الآتى : 
مثا ال : حل المتباينة : اس + ص > > 


الح | مر : 
نرسم المستقيم الحدي : ۲س+ ص = > بخط متصل 
" كما فى المثال السابق " 


(YY )‏ اعراد عادول الس 3 


منثدى توجبه الرياضيات 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


“. ل: ۲س+ص ٤‏ يمر بالنقطتین (۰۰۲(۰)۶۰۰) 
نختار آی نقطة ولتکن (۰۰۰) ونعوض بها فى المتباينة ينتج :۰+۰ > > 
. (۰۰۰) لا یحقق المتباينة 
.. محموعة الحل هى المنطقة المظللة بالشکل المقابل 

وهی نصف المستوی EN‏ لا تنتمى إليه النقطة ( ۰۰۰ ) 


O 7 یت‎ 


多 
۳ < مثا ال : حل المتباينة : س + فل‎ 


الحل 
نرسم المستقيم الحدي : س+ ص = ۲ بخط متقطع 
ل : س+ ص = ۲ يمر بالنقطتین (۰ :۳) ۰( ۰۰۳) 
نختار أى نقطة ولتکن )6( 
ونعوض بها فى المتباينة ,ينتج : ٠‏ +۰ <۳ ۲ ي 
۰ (۰۰۰) تحقق المناینة .:::متتموعة الحل هى المنظقة المظللة بالشكل المقابل 
وهی نصف المستوى الذى تنتمیی إليه النقطة ( ٠٠١‏ ) , 


-ا۱ 
مف اال : حل المتباينة : اس 4 فو ۲ -一‏ 
اح 

بالضرب × ۱۳۲ ۹س + ۸ص < ۳۱ 

نرسم المستقیم الحدي : ٩‏ س +۸ ص T=‏ بخط متصل 7 

)۰۰۶(۰ ) 4,۵۰۰ ( يمر بالنقطتین‎ T= سم ص‎ ٩: 

نختار أى نقطة ولتکن (۰۰۰) 

ونعوض بها فى العتباينة يننج ۰:۳۰ ۲۲۵ 

“. (۰۰۰) لا یحقق المتباينة .. مجموعة الحل هى المنطقة المظللة بالشكل المقابل 


وهى نصف المستوى الذى تنتمی إليه النقطة ( ۰۰ ۰) 
. ۱ 
منثرى توجبه الرياضيات ) (YE‏ اعداد 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 


** إذا كانت النقطة المختار للتعويض فى المتباينة تحققها فإن مجموعة الحل هى 
نصف المستوى الذى تنتمى إليه هذه النقطة 
** إذا كانت علامة الثباين [ < ۰ > ] يكون المستقيم متقطع 
** إذا كانت علامة الاين [ > أ < ] يكون الخط متصل 
مثداسال : حل المتباينة س > ۲۵ 
الجل 
المستقیم الحدي ل : س = - ۲ يمثله BS‏ مستقیم متقطع 
يوازي محور الصادات و مر بالنقطة (- ) 
۰ نقطة الأصل تحقق المتباینة س >-۲ 
حيث ۲-۰ .. الحل هو المنطقة المظللة بالشکل المقابل 
ملل ما عل ل مل ما مار وم عل عل جل ما جل ل ل جل حل 96 ملا جل لا 3 ما جل ل ل جل وم وم جل ل جل جل ما جل ل ل جل و 
تدريب : حل المتباينة "س + < 
لحل رم 
المستقيم الحدي 0 : ۰۰۰۰ _- 
يمثله خط مستقيم وو ۰ ۲ 
و يمر بالنقط ۰۰۰۰ النقطة ( ۰,۰) ۰۰۰۰ 
الحل هو المنطقة المظللة بالشکل المقابل 


عبد جا اد جا جا سا جل جا سا جا جا اد جا جا باه جا جا سا جر جر جر جر جر جر جر جر جر جر عاد جاب جلي با جا با با با جا اد با جد سای ماد جا جد جا جر جا جر جر جر جر ار جر جد جر جر جا عا ار ار جا ار جا ار اد عا عا ار اد ماد عاد جارد ماد عاد جارد با با جارد مار 


تدریب : حل المتباینة س > ۲ ص - > 
سول 


المستقيم الحدي 0 : ۰۰۰۰ 
يمر بالنقط 4 © © 4 Û‏ + > 


۰ + مه هو ۹۹ 
۳ النقطة ۰۰۰۰ لار 4 + و ۰ 


.. الحل هو المنطقة المظللة بالشكل المقابل 上‏ 
| 
منثرى توجبه الرباضبات (0؟) اعداد o‏ 


الصف الأول الثانوک الفصل الدراسى التانی 


مذكرة الم 


مثل بيانياً مجموعة حل كلا من المتباينات الآتية حيث س » ص 5 .ح 
[۲] ۲س۲+ ص > ٦‏ [۳] ۲س + ص > ۳ 


[۱] س+ ص > ؛ 
[*] ص > ۲س+ ]٦[ ٤‏ ۲ص > س+ ۸ 


[؛] “٤‏ س+ ۳ص < ١١‏ 
]^[ ص < ٠‏ ]4[ س < ۳ 


۷ < 
[۷] س 2 


۰1 ۲-۳ س < ۲ - ليح  ]۱۱[‏ س +3 ص < ١‏ 


[۱۲] + س + ص > [۲۱۳ ۳ س + ه ص < ۱۵ 


3111111 N 
الحل البياني لمتباينتين آو أكثرارمن الدرجة الأولي في متغيرين‎ 
الحل البيانى للمتباينتين: (, س + ب, ص ج ۰ ,س +ب, ص = حم‎ 
CD ,二 حيث: | › با » جر‎ 
هو مجموعة الأزواج المرتبة التى تحقق كلا ن المتباينتين معا‎ 
أى إذا كان : ع, = مجموعةً حل المتباينة الأولئ ۰ ع, < مجموعة حل المتباينة الثانية‎ 
فإن مجموعة الحل للمتباینتین معا = ع, 0 ع,‎ 
> > مثا ال : حل المتباينتين س + اض‎ 
ابال‎ 


نرسم المستقيم الحدى ل, : س + ۲ ص = © بخطامتصل 


ویمر ب(۶۰۰) ۰ (۰۰۲) 
النقطة (۰۰۰) لا تحقق المتباينة 
۰ محموعة حل المتاينة ۲ س + ص > هی نصف 
المستوی الذی لا تنتمی إليه النقطة ( ۰۰۰ ) 
نرسم المستقیم الحدی 0 : ص - - ۱ بخط متقطع 
يوازي محور السینات و یمر ب (۱-۰۰) 
النقطة ( ۰۰۰ ) تحقق المتباينة 


منثرى توجبه الرباضبات 


مذكرة الم الصف الأول الثانوى الفصل الرراسی التانی 


۰ مجموعة حل المتباينة ص >-۱ هی نصف 

المستوى الذى تنتمى إليه النقطة ( ۰۰ ۰) 
و تکون مجموعة حل المتباينتين هی المنطقة المحصورة بين المستقيمين ل, ۰ ل كما بالشكل 
المقابل مع ملاحظة أن نقط«المستقيم ل, لا تنتمى لمحموعة الحل 


ase 
7 ۰ مه ۰ هو 3 هو‎ 
مثا ال : اوحد محموعة حل #الانتباينات الاتية ببانیا‎ 
会 
١١ < س > ۰ . ص > ۰۰ ۲ س + #ص‎ 


ا سا 
نرسم المستقیمات الحدية : 


" والمتباینتین س >4 ص > ٠‏ 
بحددان دائما معا الربع الأول ‌ 


19: ۳س + اص- ۱۲ خط متصل يمر بالنقطتین ( في» 

النقطة (۰.۰) تحقق کل المتباینات ۱ 

.. الحل هو المنطقة المظللة بالشکل التی تمثل المتباینات 

الثلاثة ومن الشکل هى المنطقة التی تحدد بالمثلث الذی رؤوسه النقط 
e )۳۰۶(۰)۰۰۲(۰)۰۰۰(‏ 


اد جل اد ار لد ار ید اد جر اد ار اد ا ا اد جرد اد جر ار اد ار اد ار برد اد جرد اد ار اد جرد اد جر رد ار ار اد ار برد اد جرد جلي ار جارد جر ملد اد جرد ماد جر جل اد ار جارد ار جرد جر ار اد ار اد ار ملد اد ليد بان جر ماد ار بل ليذ جارد بل اد ايد ماد جاب جد جارد جارد 
مشال : أوجد مجموعة حل المباينات ay‏ .1515111 7 117 1 
SS‏ 
So‏ ۰ س + ص 52 ی I‏ 
۱ 0 
۳ سس ا 
المستقیمات الحدية : 
Su E‏ 
ل, : س = ٠‏ هو محور الصادات خط متصل ‘ N‏ 


دمتسا ا عفدا عد تعد 0 eh so)‏ کل 


رةه طح ولط ب 1 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


ل :ص = ٠‏ هو محور السينات خط متصل 

" والمتباينتين س > ۰ ۰ ص > ٠‏ 
يحددان دائما معا الربع الأول " 

)۰۰۵(۰)۵۰۰( س + ص = ۵خط متصل بالنقطتين‎ :ry 

النقطة (۰۰۰) تحقق كل المتباينات 

7 العل هرانت این بالشكل التى تمثل المتباينات 

الثلاثة ومن الشکل هى المنطقة التى تحدد بالمثلث الذی رؤوسه النقط 
(۵۰۰(۰)۰۰۵(۰)۰۰۰) 


مدعي يومد د يدم مد د مد مد مدع ممه مامد مد مد أ م مس ل ار 
من كال : أوجد محفوعةاحل المتباينات Gu‏ 
س > ۰ » ص > :اص > ۸ - س ولاس + ص ۲5 
© الح يل 
نرسم المستقيمات الحدية : 
3 : س = ٠‏ هو محور الصادات خط متصل » 
ل : ص = ٠‏ هو محور السینات خط متصل 
" و المتباينتين س > ۰ ۰ ص > ٠‏ 
يحددان دائما معا الربع الأول " 
۵,: ۲ص + س =۸ خط متصل (۰۰۸(۰/۶۰۰) 
النقطة (۰.۰) تحقق کل المتباینات 
0 ۲ س + ص Y=‏ خط متصل (۰۰۳,۵(۰)۷۰۰) 
.. الحل هو المنطقة المظللة بالشکل التی تمثل المتباینات 
الثلاثة ومن الشکل هى المنطقة التی تحدد بالمثلث الذی رؤوسه النقط 


)۰۰۳,۵(۰)۶6۰۰(۰)۳۰۲(۰)۰۰۰( 


عبد جاب جا جد جاب جاب جا جاب جا جاب جا جارد جد جاب جارد جارد جا جا جا جا جاب جا جارد جاب جا جا EA‏ جا جا EA‏ عجان جاب جاه عاد جا جارد جاب جا جاب جا جارد جاب KAKA‏ جاب جا جا جاب KAKA‏ جا جرد جاب عاد عرد جد جد جرد EA‏ عجان جارد جد KOKA‏ جا عاج جا جار جرد عاج جا جر جا UF KK E KOK OK‏ 


8 


5 
5 
0 
0 
0 
1 
| 
Hii 
天 
و‎ 


منتدى os‏ الرياضيات نا i‏ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


مهال : آوحد محموعة حل المتاینات الأتية ذيانا 


س > ۰ ۰ ص > ° > س + ص < > 


4 


نرسم المستقیمات الحدية: 

ل, :س < ۰ هو محور الصادات خط متصل » 

ل : ص = ۰ هو محور السینات خط متصل 

۵ ۲ص + س =۸ خط متصل(۰ ۰:6۰ (۰۰۶) 

النقطة (۰۰۰) تحقق کل المتباینات 

۵ ۲ س + ص -۷ خط متصل ( ۰ ۰/7۰( ۳ ۰۰) 

0 الحل هو المنطقة المظللة بالشکل التی تمثل المتاینات 

الثلاثة ومن الشكل هى المنطقة التی LS‏ الذى رةّوسه النقط 
6 ۶ 


عاب جا اد جد جا سا جاب جا جارد جد جا جارد جد جا جا سای جا سای جر جر جر جر عاد جر جر عاد ار ار عاد عاد جا عا ار جا جارد جد جر جا جا جا جا جارد جا جا جاب جا جا جر ار عاد علد ار جارد جد جر عاد جارد جا جا جارد جا جا جارد جا جا جار جا جا جا ماد جا جارد ماد عاد جارد با با با مار 


4 


24 


> س + ص > ۲ 
> ۲ س +ص > ٤‏ 


٤ > س + ص‎ ٤ o» 


منثدى توجبه الرياضيات 


الصف الأول الثانوک الفصل الدراسى التانی 


البرمجة الخطية 


。 تعتمد البرمجة الخطية على حل المتباينات و هي وسيلة قوية لإعطاء أفضل قرار في حل 


مشكلة أو هى الحل الأمثل لتحقيق هدف معين يمكن وضعه على صورة دالة خطية 
[م- لك س + م ص ] تسمى دالة الهدف وذلات فى ضوء القیود و الإمكانيات المتاحة 


والتى توضع على صورة متباناټ خطية تحدد بما يسمى بنظام العمل وذلك لایجاد قيمة 
من مجموعة قيم حل هذه الكشاينات بحيث تحقق أفضل قيمة لدالة الهدف 

و لإيجاد الحل المطلوب ( آکبر قبّمةا أو أصغر قيمة ) نحدد منطقة الحلول المشتركة 
للمتباينات الموجودة فنجد أنه يحددهاءرؤوس مضلع .. و بالتعويض بهذه الرؤوس في 
دالة الهدف نحصل علي النقطة التي تخقق|المطلوب ( دالة الهدف ) 
19 
مذاسال : عين محموعة حلالمتباینات الأتبة معا بيانيا 
س > ۰ . ص > گس + ص < ٤‏ ۲ ۲ س + ص < ٦‏ ثم أوجد من مجموعة 
الحل قیم ( س. ص) التي اتل (0) آکبرما بمکن حیث ل = ه س +۳ ص 

4 ~ 


كما سبق المتباینتین س > 6۱۰ ص:>> ٠‏ یحددان دانما معا الزبع الأول 


ل : س + ص HH (人 5) 有 3 ٤=‏ 
۳:۵ س + ص ۱-2 یمر د( ۰/1۰۰( ۰۰) 
محموعة حل المتباینات تمثلها المنطقة المظللة 


بالشکل المقابل وهی المضلع [ وج ب 


حيث ((5 20 و (۰ 6 ۰ < (* 6 ۳ ب (۱ 6 ۳( 


> دالة الهدف ل - هس +۲ ص 
بالتعويض بالنقط للحصول علي المطلوب 


ل, د ۲۵+ ۱۰-۰۳ 
A‏ 


منثرى توجبه الرباضبات 


رل« 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


,0 و 
(eT‏ 

‘xT+.x0=,d.‏ = صفر 

)" ۰۱( اکیرما یمکن عند ب‎ dg.… 


ie > RE 


مثا ال : عين مجموعة حل BU‏ الأتية معا بيانياً 
2 


س > ۰ 2 ص >۰ . ش + اق <۸ ۰ ۲س+۲ص < ۱۲ ثم آوجد من 
مجموعة الحل قيم ) ص) التيتجعل ل آکبر ما يمكن حيث ل - 50 س +۷۵ ص 
كما سبق المتلأينتيق س > ۰ ٠‏ ص > بحددان دائما معا الربع الأول 

۵ : س + ص = ه ايمر ب(۶۰۰) CM)‏ 

۵ س + ۲ص ۱۲۶ يمر ب(۱۰۰) ۰( 6فيم) 
محموعة حل المتباینات تمثلها المنطقة المللة بالشکل 
المقابل وهی المضلع | وج ب 

حیث ۲ (۰)۰۰6و(۰)۰۰۰ حر( )٤‏ »ب (۳۰۲) 

> دالة الهدف ل = ٥۰‏ س +۷۵ ص 

بالتعويض بالنقط للحصول علي المطلوتث 

۲۰۰ = ۰۷۵ +۵۰ Id .… 


۳ 
7 
3 


LEE E E E E 


A 


= ۵۰ ۱۷ ؟ + ۷۵ ۳۱۷ = ۳۲۵ ١‏ ا 
NEES‏ 


0 


٠‏ +هلا × ٠‏ = صفر 
. ل أكبرمايمكن عند ب (۰۲ ۳) 


عبد جا سای جد جا سا جا جا ماد جل جا اد جا جا جلي جد جا جلي جر جر جر جا جر جر جا جر جاب جا عبد جا جلي جا جا جد جا جلي جد KAKA‏ جد جا ماد جد جا جا جر جا جر ار ار ار ار جر ار KA‏ جرد جا جا جا جا جا ار جا جا ار جا عاد عاج جا عاج عاد جارد عاج عاد جارد با با جارد مار 


L 一 1 ۳ توجبه الرباضبات )£1( اعداد‎ Co 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 


ملاحظة : 
إذا كانت علامتى التباين " < " فالمنطقة التى تحقق المتباينات هى التى بها نقطة الأصل 
وتأخذ شكلاً رباعياً أو مثلثاً إحدى رؤوسه تحقق دالة الهدف ( الحد الأقصى ) 
إذا كانت علامتى التباين ۲ > " فالمنطقة التى تحقق المتباینات هی التى ليست بها نقطة الأصل 
وتمثل قاعدة هذه المنطقة خط تلكسر إحدى تقطه تحقق دالة الهدف ( الحدالأدنى ) 


عبد جا جا جارد جا جارد جارد جا جارد جارد ج چ جارد کک چ بان با با بل جار بل عا( اوور يديد دين 


المقابل وهی المضلع (وحدب 
حیث ((۰۳ ۰)۰ (۰۰۰) امير يب 
> دالة الهدف ہم ٣=‏ س + ۶ ص 
بالتعویض بالنقط للحصول علي | 
ره و ۳۳+ 6 ٩-۰‏ 


۱۰ < «<اا‎ +۲۰۷۳ = 
۸ < ۲۷ +۰۰۷ ۲ < f 


10 15 15 5 5 5 15 5 5 5 5 5 5 ۲۳ 5 ۲۸ 5 5 5 5 5 5 ۸ 5 5 5 5 5 5 ۲ 5 5 ۲ 5 
Ta 


بيئك 15 15 ۳۱ 10 


= ۰ + ره = ye‏ 
a‏ أكبر ما یمکن عند ب ( ۰۲ ۱) 


عبد جا با جا جا سا جل جا با جا جا جلي جد جا SAKA EASA‏ جر جر جر جا جر EA‏ جر جر ار جا عبد جا جا ار EA‏ ار جرد KAKA‏ عاد جا جا جل جا عاد EA‏ جا جا جل KK KAK KOKA‏ اد اد اد CF KK OK KK OK KOK KK OK KKK OK KKK KKK‏ 


9 | 
منثرى توجبه الرباضبات ) ۲ اعداد ‘a‏ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الرراسی التانی 


二 


مث كال : عين مجموعة حل المتباينات الأتية معا بيانياً 


س > ۰ › ص > ۰ .ص -س <۲ اء ۲ص + دس <۲۰ ثم آوجد من 

مجموعة الحل قیم ( س. ص) التي تحعل ” آکبر ما یمکن حيث مر = ه س + ۳ ص 
الحصل 

كما سبق المتبانتین > ۰ > ص > ۰ یحددان دائماً معا الربع الأول 


ل :ص - س<۲ یمیب(۲۰۰) ۰( ۰۰۳) 
rd‏ ۲ ص + وس = ۲۰ پمر 5 (۱۰۰۰) ۰۰۶(۰) 
محموعة حل المتباینات تمثلها المنطقةلمللة بالشکل 
المقابل وهی المضلع ( وجب م 
حيث ۱( ۰ ۰) »و (۰۰۰).< (۳۰۰) ) 
> دالة ٥= Sl‏ س + 1١‏ ص 
وی ند ای ا 


رم راح E E E E ۲۰-۲ +ExO‏ و ی 
E‏ ی pp‏ هاس ساس 


ی وا قاتا 时 E‏ 


3 HIN ا‎ HIE ×+ ×= م‎ 
سس 0 اا‎ 
E O erse 


)۵ ۰۲ ( أكير ما يمكن عند ب‎ a 


lee e‏ و و و و و و رو رو و و لو و بر و بر و و و لو و رو لو ول و جر و و و بر جرج بر و و و و و و و رز رو و 
مذ-هسال : قررت إحدي الشركات أن تقدم وجبة خفيفة لموظفیها تتکون من صنفين . بجيف نوفر في 
الوجبة الواحدة لكل شخص > وحدات علي الأقل من فيتامين ٩۰‏ وحدات من فیتامین ب . فاذا 
كانت الوحدة من الصنف الأول تعطي في المتوسط وحدة فیتامین od‏ ۳ وحدات فیتامین ب » و ان 
الوحدة من الصنف الثاني تعطي في المتوسط وحدتین من فیتامین آ؛ ۳ وحدات من فیتامین ب › 
وکان سعر الوحدة من الصنف الأول ۷۵ قرش » وسعر الوحدة من الصنف الثاني ۵۰ قرش ۰ فکم عدد 
الوحدات من الصنفين يعطي آرخص وجبة و تتضمن الحد الأدني من الفیتامینات 


کے 
منثدى توجبه الرياضيات ) ۳ اعداد (/عادل “17 LL‏ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


المع 
بغرض آن : عدد الوحدات من الصنف الأول = س 
الصنف الأول س الصنف الثانى ص 


Y 


۳ 


6, 


> س + ۲ ص ٤>‏ ۲۰ سس +۲ ص 1*6 
> دالة الهدف : مح ۷۵ س + ۰ ص 


و ل, : س + ۲ ص اه 


Ss ..‏ 
يمر بالنقط ( ۰. )£<( 


> 0 :س +۳ ص ٩=‏ 

يمر بالنقط ( ۰/۳۰۰( ۰۰۳) 
و الجزء المظلل بالشکل المقابل یمثل محموعة حل الفتباینات ‏ 
و هو منطقة محدودة بخط منکسر به النقط (. ب. ج 
حيث : ٤(۲‏ ۰) »ب (۰)۱۰۲ <(۲۰۰) 

مس = ۷۵ س + ۵۰ ص 


۳۰ ۰ = ٠ << ۵ ۰ 十 各 X ۷۵ = مم‎ 5 


۰ 


e 
® 


م عن = ¥۵ × ؟ + 0۵۰+ -..؟ 
» م = ۷۵ xX‏ ۲۰ 4 ۵۰ ۳۱۷ < ۱۵۰ 


. آرخص وجبة عند ج(۰۰ ) بحيث تتكون من ۳ وحدات من الصنف الثاني فقط 


عاد جاب جاب مايه جاب جاب جا جا جا جا جار عا عا عا عا جا جا جا جا جا جا عاد عاد عاد جارد عرد جارد جارد جارد عا جا جا عاج عاج عاج عاج جا جا عاج جا جا جا جا عاج جا جارد جا جار جارد جارد جا ما عاج عاج عاج جا عا عا عا عاج عاج عاج عاج عاج عاج عاج عاج جا جا جار جا جا عاج عاج عاج عاج اج ماج عه 


| ۱ 
منئرک توجبه الرباضبات )££ ( اعداد 5 1 Eg‏ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


تدريب : مطحن لديه ۰ كجم من الذرة › ۱۲۰ كجم من القمح »› ينتج نوعين من الدقيق و يضعه في 
أكياس » بحيث يلزم للكيس من النوع الأول كيلو واحد من الذرة » ۳ كجم من القمح . يلزم للكيس 
من النوع الثاني ۲ كجم من الذرة ؛ ۲ كجم من القمح . أوجد عدد الأكياس من كل نوع التى يجب 


الأّل ٤‏ جنيه » النوع الثاني ۲ جنيه 


الكمية المتاحة 


»> دالة الهدف : De‏ 


۵ س + ۲ص 9 
OF...‏ 


تمر 


م < ۶ س + ٣ص‏ 
ل مسر ع 2۰ +۰ < ۱1۰ 
»بن = ۲۰۱۷6 + ۳۰ x‏ = ۱۲۰ 


6 راد ۰+ ۰۰ 2۳ ۸۰ 


+ كير ربح عند ٤(١‏ ۰) بحیث ينتج > آکیاس من النوع الأول 


1 
منثرى توجبه الرياضيات )£0( اعداد 5 一 A‏ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى الثاني 


. عين مجموعة حل المتباينات الأتية معاً بيانياً‎ ١ 
۱۶۰ < س + ص‎ ۲۰ ٠٠١ < »س + ص‎ ٠ > س > ۰ ۰ص‎ 
ثم آوجد من مجموعة الحل قیم ( س» ص) التي تجعل ( ل ) آکبر ما یمکن‎ 


0 


حيث : ل = ۰ س +ي؛ ص 
S‏ 
١‏ عين مجموعة حل المتباينات A‏ معا بيانيا . 
س > ٠‏ ص > ۰ .۰ س۲ ۲ ص < ٦‏ ۰ ۲س + ۲ ص < ۱۲ 
- ثم آوجد من مجموعة الحل قیم ([س. ص) التي تجعل ( ل ) آکبر ما یمکن 


入 


حيث : ل = ۰ س + ؛ ص 


© 
۳ عين مجموعة حل المتباينات الأتية معاً بيانياً , 
س > ٠‏ ۰ ص > ۰۰ س+ ۲ ص < ۱١‏ ی ,س + ۲ص < ۱۲ 
ثم أوجد من مجموعةه#الخل قيم (س. ص) التي تجعل ( ر ) أقل ما يمكن 


2 


یت : ر = ۲۰س ۲ص 


® 

٤‏ ترزي لديه ۸۰ متر من القطن › ۱۲۰ متر"من الصوف - ينتج نوعين من الثياب بحيث يلزم لعمل 
ثوب من النوع الأول متر من القطن ۲.۰متر من الصوف .و للنواع الثاني يلزم متران من كل 
من القطن . الصوف ‏ و كان ثمن التّوب من النوع الأول ٠١‏ جنيه » و ثمن الثوب من النوع 
الثاني ۲۰جنیه ‏ أوجد عدد الثياب من كل نوع التي يجب أن ينتجها الترزي ليكون دخله اكبر 
مایمکن 7 


۵ ينتج مصنع نوعین من النجف!. ب - وکل نجفة یقوم بتجمیعها كهربائي ثم یقوم عامل بدهانها 
بالبرونز - و يأخذ الكهرباني ساعة لتجمیع النموذج ۰۱ و ساعتین لتجمیع النموذج ب - آما 
عامل الدهان فیأخذ ۳ساعات لدهان النموذج ۱ ۰ ساعة لدهان النموذج ب - و يعمل الكهربائي 
و عامل الدهان " ساعات يومياً ‏ فإذا كان المصنع یکسب ۲۰ جنیه من بیع الوحدة من 
النموذج ۱ ۰ ۳۰ جنیه من بیع الوحدة من النموذج ب 
- فکم عدد النجف الذي يمكن انتاجه في الیوم لیعطیه آکبر ربح ممکن 


۱ | 
منثرى os‏ الرياضيات ) 5( اعداد ۸/عایل 1۳۶ 


مذكرة الحم الصف الأول الثانوى الفصل الدراسى التانی 


٦‏ سلعتان غذائيتان الأولي بها ؛ وحدات فيتامين و تعطي ۳ سعرات حرارية - و الثانية بها وحدتان 
فيتامين و تعطي ه سعرات حرارية ‏ فاذا كان المطلوب ؟ وحدة فيتامين علي الأقل » ٠٠‏ 
سعر حراري علي الأقل .. و كان سعر الوحدة من السلعة الأولي ٠١‏ قروش › سعر الوحدة من 
السلعة الثانية ٠١‏ قرش 

- فما الكمية الواجب شراؤها من كلا السلعتين لتحقيق المطلوب بأقل تكلفة 
® 


۷ مصنع لانتاج الحلوي لدیه ۲ گچم من الدقيق : ۰ كجم من السكر . و ينتج نوعين من الحلوي 

. تحتاج الوحدة من النوع الأول ؛کچم دقیق ۰ ۱۲ کجم سکر . یحتاج انتاج وحدة من النوع 

الثاني ۸کجم دقیق › ۸ کجم سکر - کما يبلغ ربح الوحدة من النوع الأول ۰ جنیه. ومن النوع 
الثاني ه ؛ جنيه ‏ فما هي الكمية الوّاجب إنتاجها من كلا النوعین لتحقیق آقصي ربح 


۸ يراد وضع نوعین من الکتب علي ا ب Ee‏ مکتبه طوله ۱۰۲ سم 
و حمولته القصوي ۲۰ کجم  .‏ فاذا كان وازن, الکتاب من كلا النوعین هو ۱ کجم » و سمك 
الکتاب من النوع ۱ هو ۸سم ۰ و من النوع"ب هو 1 
- آوجد عدد الکتب من,کل نوع التي توضع علي,الرف بحیث یکون عددها آکبر ما یمکن 


٩‏ ينتج مصنع نوعین ep‏ ۱ ۰ب . فاذا كان انتاج قطعة من"النوع الأول بلزم تشغیل 
ماکینتین الأولي لمدة ۳ساعات و الثانية لمدة ۳ساعات و لانتاج قطعة من النوع ب یلزم 
تشغیل الماكينة الأولي لمدة ءساعات و الثانية لمدة ساعتین - فاذا كانت الماكينة الأولي لا 
تعمل آکثر من ۸ساعات يومياً » و الثانية لاتعمل آکثر من ۱۲ ساعة يومياً . و كان المصنع 
یکسب ؛ ۲جنیه من کل قطعة من النوع i‏ يومياً . و كان المصنع یکسب ؛ ۲جنیه من کل 
قطعة من النوع ١ء‏ ۰ جنیه من کل قطعة من"النوع ب فاوجد اکبر ربح یمکن أن يحصل 
عليه المصنع في اليوم الواحد J‏ 

۰ مصنع صغير به ۱۲ آلة و ۲۰ عامل و كان المصنع ينتج نوعين من السلع فإذاركان إنتاج الوحدة 
من السلعة )١(‏ تحتاج إلي آلة واحدة » و عاملين - و انتاج وحدة من السلعة (ب) تحتاج ۳ 
آلات و عاملین - وأن سعر الوحدة من السلعة أ هو ٠١‏ جنيه › سعر الوحدة من السلعة ب هو 
۰ جنيه ‏ المطلوب : تحديد الانتاج الأمثل لهذا المصنع لتحقيق أعلي إيراد ممكن . 


١‏ طائرة بها > مقاعد للركاب . فإذا كان راكب الدرجة الأولي يسمح له بحمل ۰ كجم و يدفع 
۰ جنیه › و راكب الدرجة الثانية يحمل ۲۰کجم و يدفع ۵۰۰ ۲جنیه إذا كان أكبر وزن 
للأمتعة هو ۱۲۰ كجم  ..‏ فأوجد عدد الركاب من كل درجة الذي يحقق أكبر د 


منثرى ثوجيه الرباضبات ا i‏ 


ی 


و یی 


gu 


f 
i 


7 


۱ 


Pd 


- 


إن ار 


هه 


۱ 


1 


الفصل البراسی الثاني 


الربع الأول" i‏ 
1 الكل 1 


1 bih" 


الربع الرابع ٣۲۷٠‏ ط الریع الثالث 


حتا0 موجبة ٠‏ طا موجبة 
حتا0 A‏ طام سالبة 


حتام سالبة . طام موجبة 


الصف الاول التانوى 


اشارات الدوال المثلثية 

كما هو مبين في الشکل 

و يجب قبل تحديد إشارة الدالة المثلثية© 

ثم تحديد الربع الذى تقع فيه الزاوية ۲۳ 
® 


أو كالآتى : 
إذا كانت < 0 تقع فى الربع الاوّل فان : حا 6 مواجبة ١‏ › 
إذا كانت < 0 تقعآفی الربع الثانى فان : حام مو 


إذا كانت <0 تقع فى الربع:الثالث فان : حا6 سالبة ۰ 
= 


إذا كانت < 6 تقع فى الربع الرابع فان : حا0 be Ch‏ موجبة ٠‏ طام سالبة 


الد وال المثلثية للزاويا لبعض الخاظة . 


الزاوية 
الدالة 


‘vl 


51 
1 
۲ 


بعض خواص الدوال المثلثية: 


0 | 着 ET 


(۲) طا ه = طتا(0-۹۰) 


أعداد (م/عاد ادوا 


[ 
(۱) حا = حتا -0( (۲) حتا ه < حاز١.5‏ -0) 
بالمثل : قتاه = قا( 5 - 6 ) » قا ه = قتا (0-۹۰) 


منثدى توجيه الرياضيات )01 


مزگرة حساب اطتللات الصف الاول التانوک الفصل الدراسى الثاني 
ملاحظة : إذا كان حا س = حتاص ‏ فان س + ص = ۹۰" و بالمثل باقي الدوال 


(۱) حا (0-۳۱۸۰) <حا 0 (۲) حتا (6-۱۸۰)<- حتام -JU‏ 0(=- طاق 


© 


[۲ ] التو ال اه لدزا ویتیین [ 0 < ۱۸ 0 ۲ 


(۱) حا(6+۳۱۸۰) =- حام (؟) حتا (2۱۸۰+) =- حتام (") طا( ۱۸۰ +0) = طاو 


]0 - "٦١ , 0 Ny الدوال اتید‎ ]٤[ 

(١)ها(6.0”‏ - 0 ) =- حام )اتا 0-۳۳۱۰ 32 كتام (") طا(0-۳۳۱۰) -- طاو 
.__ هس 
ملاحظات (۱) لایجاد دالة آي زاوية معروف قیمتها لابد من تحدید الربع أولاً ثم إختيار زاوية مناسبة 


من الزوایا ۲ 7 wo‏ 34 و ® 


(؟) زاويا الربع الثاني هي : e A = cto RAE NY o FN.‏ 
(۳) زوايا الربع الثالث هي : ,۴۱ ۱۸۰+ ۳۰ ۲۵۰ .رليك هك ٩۰ +۱۸۰ ° E‏ 
(۶) زوايا الربع الرابع هي : A. = ۳۱۵ eu Flo =F‏ و بساك نا 


(۵) حا( 0 ) =- حام »ع حتا رد 6 )- حتام . طا(م) =- طاو 5" 


الدوال المثلثية للزوايا الحادة. في أي ۸ ۲ باج قانم في ب : 


يعون حاج-اب رمك ) | قتاج+طلخ (وترع 
~ وتر وب مقابل 


محا 5 ونر 
(مجافد) | قاج طح (OR)‏ 
ودر باح 


مجاور وب مقابل 
ملاحظة هامة : يجب مراعاة الربع الذى تقع فيه الزاوية وبالتالى تراعى إشارات الدوال المثلثية 


منئرک توجبه الرباضبات )5( أعراد ve/‏ 1 


الصف الا ول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


العلاقات الأساسية بين الدوال المثلثية . 
لأى زاوية ه يكون : 


‘i ١= قتام‎ ماح-١‎ 


I=0 B+0 ee )((-‏ (ب) Lt‏ - قا )=( ۱+طنا؟ ‏ = قتا م 
多‏ 


البرهان : 
نعلم أنه من دانرة الوحدة : س دحتا 0 »2 


2 057 ان 0 we‏ 4 
بالمثل بالقسمة على حا 0 ينتج :1+ طتا' م = قتا" 76 يشت > )=( 
تدريب : أكمل ما يلى : 


(۳) حا م ۰ قا م = 
(5) حأ" ۵ + 
0 ۱+ طا ۷۰ = قتا 
《 0 ۲ 
(۸) حا ي + حنا ‏ + طا ې = 
۴ ؟ ۷ 
(*) رحا بر + حتا م) = 
8 ۲ ۰ ۳۳ 
(۱۰) إذا كان : طا 6 = ۸ فان : قا 6 = 


منئری وجه الرياضيات أعداد Wve/‏ أاوار 


مذكرة حساب اطتللات الصف الاول التانوک الفصل البراسی الثاني 


مثا ال إثبت صحة المتطابقة (جا 6 + جتا ۲-۲0۵ جا 6 جتا 6 = ۱ 
الخ 二‏ 
الطرف الايمن = جا" 6 + ۲ جايم,جتا 6+ جتا' ۲-۵ جا و جتا 6 
= چا" م + جتا" ۷:۶0 = الطرف الايسر 


一 
0 ؟جا 6 جتا‎ = ١۳ 00 من" ال إثبت صحة المتطابقة (جا و + جثا‎ 


596 ۲ 
الطرف الایمن = جا" 6 + ۲ چا و جتا 6 + جتا؟20۳ ۱ 
= جا" و جتا" م + ۲ جاو‌چتا ۱-6 
= 21 ۲ جا م جتا 0 - ۱ = ۲ جا م چتا 6 = الطرف الایسر 


® 
اقب اسان اثبت صحه ١‏ لمتطابقة Pol‏ ظتا ao‏ = قا a‏ قتا ايم 


6 Wg اثبت صحة المتطابقة قا' ۵ + قتا' ۵ = قا"‎ JLt 


منثدى توجبه الرياضيات 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل الدراسى الثاني 


= ۲ جا 6 جتا 6 = الطرف الايسر 


۰ ۲ 
مذدال إثبت صحة المتطابقة ۱+ظا_و 
۱ 53 لنت" 0 


۲ [A 
6 الطرف الایمن - قا‎ 
0 1 ف‎ 


مث/الال اثبت صحة المتطابقة جا" ى + جا BT‏ 2 ظا" ى 


الل 


١ 5 : 1 ۱ 
oe xa B=a ظا' » )!> جا!  × قا'‎ + ١ ( » B= الطرف الايمن‎ 


= ظا" ى = الطرف الاي .۸ 


۱ - جتا" لفح ۳ = قا" ۵ 
آ چا" و 
الكل 


١ 2‏ + ظا' 6 = قا" ا الطرف الايسر 


مذسال إثبت صحة المتطابقه< ۱+ 


۳ 


0 ۲ 


الطرف الایمن = ۱ 
全‏ جتا' ,6 


مش4-سال إثبت صحة المتطابقة 


مذ. ال إثبت صحة المتطابقة جتا و - جا ۵ = ۲-۱ جا' 0 
ا سح( 
الطرف الایمن = ( جتا' و + جا" 0 ) ( جتا' و جا" 9 ) 
= ۱ »اجتا' -جا" و = جتا' ۵ -جا" 6 
<(۱-جا" 0( -جا" ‏ = ۲-۱ جا" م = الطرف الایسر 
منثرى توجيه الریاضبات (۵( ci‏ ۱/عایل_ 91ر 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل الدراسى الثاني 


مش۱۱ال إثبت صحة المتطابقة جتا* 6 -جا* 6 = ۲ جتا' ۱-۵ 
الد ل 

الطرف الایمن = ( جتا" ۵ + جا" ۵( جتن 0- 6 ) 

6 -جا"‎ ۵ B= جتا" م -جا"‎ ١ 

جتا" 6 - ( ١‏ -جتا' 2/0 جتا' ۵ - ١‏ + جتا' و 


١ -6 جتا'‎ ۲ 


إثبت صحة المتطابقات الآتيّة .: 
)۱( قا' م + قتا" م قا م قتا 6 
؟ ؟ ؟ ؟ ۳ 
طا م حا 0+حتا و + حا 86ح قا 6 
BY 3 3‏ 
حا 6 حتا 6  -‏ 1715م 多 ١‏ 
حا 0 حا( ٩0‏ - 6 ) طتا م ات حا 6 
؟ حتا ۵ - ٣‏ حا م قتا وا+ > حا و-- ١‏ 
١+ظاى‏ طا و 
+١‏ ظتا 0 
اس ار + اقا و 
۱- حا 0 
1 


2 2 طا م 
١‏ حا 0 


وحم ۰ ترد وهنا 0 
١+طا‏ 0 


5 
حا م8 حا 0 _ 
ر 
؟ حتا 0 -حتا 0 
۱+ حا 6 3 
۵ ۱ ب. 二‏ قا 0 -طا 0 
J‏ ( 
منثری توجبه الرباضبات 


الصف الا ول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


حل المعادلات المثلثية 
حل المعادلة المثلثية يعنى إيجاد قيم قياسات الزوايا التى تحقق هذه المعادلة 
ملاحظة هامة : 
* جامد[ ]١ ١5١‏ حتا 6 3 [ ۲۱۰۱۰ لجميع قيم ه الحقيقية 
خطوات حل المعادلة المثلثية : 2 
)١(‏ نحدد إشارة ادالة المثثية ء بالتالى اربع الذى تقع فيه الزاوية ولتكن " 6 " كالآتى " 


الدالة | (شارة الدالة | الربع الذی تقع ۷ 


9 الأول ] (٩۰۰۰‏ لب .<< ٩۰‏ | آصغر زاوية موجبة 

9 ۲ ۰ ل .5 <م <۱۸۰ | أكبر زاوية موجبة 
۱۲ ۱ 1 <م < .7 | أصغر زاوية سالبة 
۷ ۳۰۰ أبي.لا؟ <0 < ۳۰۰ | أكبر زاوية سالبة 
٩۰ >0> [ ] 95٠0.6 ]‏ | أصغر زاوية موجبة 
dj] ۷‏ .07 <م 552 | أكبر زاوية موجبة 
ai | ۱۸۰ < 0< 00 ۲ ۷‏ سالبة 
o> 1٠١ N‏ .بي | زاوية سالبة 
۲۱ أ ."<< ,وهه آصفر زاوية موجبة 
A CM‏ ۵<۱۸۰ < ۲۳۷۰ | أكبر زاوية موجبة 


i j ۰ ۹۰]‏ ۰ >0> ۱۸۰ |آصغر زاوية سالبة 


dd] ۲‏ .اع <م < ۳۰۰ ۲ اكب اوية سالبة 


rS = ۰ 1 ÇV 6 1 - ۰ : لاحظ أن‎ 
0 


(؟) نوجد : وه ( < 0) ١‏ 

(۳) نوجد : وه ( < س ) کالاتی : 
)١(‏ زاوية ٠»‏ تقع فى الربع الأول : یه( < ) < وه ( <8) 
gy )9(‏ فى الربع الثانى : وه ( < ۾ )= ۱۸۰" - مو( <0) 
(۳) زاوية ى تقع فى الربع الثالث : وه ( < »)= ۲۷۰ - ول( <0) 


منئرک توجيه الرياضيات 2 أعراد ve/‏ 1 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل البراسی الثاني 


(؛) زاوية » تقع فى الربع الرابع : مه( < ۰ )< ۳۰۰ - وه( <0) 
مشا-ال أوجد مجموعة الحل للمعادلة ۲ جا0 - =١‏ ۰ 
الخ 


چ 0= = موجبه .0= ۳۰ 
۵ فى الربع الاول = ه .a‏ ۳" 
0 فى الربع الثانی = IA.‏ -26- الل ev = Fo‏ 

{ 10. ۳۰۱ < 


۲۳۹۰ < 9 < ٠ حیث:‎ 


جا 0 = ۱ 


م۲ ال أوجد مجموعة الحل للمعادلة ۲جا ق 515 2 . 
-一 一 全‏ 

؟جا0 - - ۳۷ جا - ١=‏ البة ها .ماه 

۵ فى الربع الثالث ۱۸۰ اد = م47۱۸ ۰ ده ۲6 

0 فى الربع الرابع .5.2200" ه - 0 Y=‏ 

۱ ۲ TT 


حيث: 60 3 [ ۰ 7۳۰ [ 


مش۲ .ال آوجد مجموعة الحل للمعادلة ۲۳ چتا ١0‏ = ۰ حيث: ۵ 3 [ ۰ 72۲۰ [ 


۱ 1 ١ 
‘a - ۷جتا 0 = ۱ : ا‎ 
۱ © ۱ 
6 6 一 -人 一 0 .… فى الربع الاول‎ ۵ 
وفى الربع الرابع 60۰< ۳۹۰" - هت ۳۹۰" - 4۵" < ول‎ 
۲۲ ل‎ 


مذ٤‏ ال آوجد مجموعة الحل للمعادلة ۷ ظا 0 ١+‏ = ۰ ء 6 < ۲۳۹۰ 
الد فل 
o ١ ۰ ۲‏ 
۳۷ ظا0 < ١‏ ظا0 = حل 。。 =A‏ ۳۰ 
o o o ۳۷ o 0 ٠‏ 
۵ فى الربع الثانى ۰.۰ = ۱۸۰ هھ = ۱۸۰ ۳۹ = ۱۵ 
۵ فى الربع الرابع 0 =۰ ھ ک ١۹۰‏ ے ۳۰ = ۳۳ 


منثرى توجبه الرباضبات )۸( أعداد مس 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل البراسی الثاني 


وا 2 ۲۳۳۰۰۱۵۰ 
مشه‌ال آوجد مجموعة الحل للمعادلة چا" 0 - ۱ - ۰ 


؟ جا 6 - ۱ 
0 فى الربع الأول .. 0 = ه =0 -5 ع ؛ 
0 فی الربع الثانى- ۱۸۰ھ = 人‏ 5 ده" ا 
و فی الربع الثالث- ۱۸۰+ ه N=‏ + £0 <ه ۰۳۲۲ 
و فی الربع الرابع- . ۳۱-40-۳۰" 


{Yo ۰۲۲۵ ۰ ۱۳۹,۶9۱ <- :7‏ 
nn‏ <@ _ ِ 
مشاال أوجد مجموعة الخل للمعادلة ۲ جتا" و +#جتا(ؤيد ۲- ٠‏ حيث: 0 3 [۰ 7۳۰ [ 
الد يل 
(جتا 0 +۲) ( ۲ جتا 0 +@= ۰ ۳ 4= ۰۰" أ.ء جتا 0 = -۲مرفوض 
0 فی الربع الثانی NA I=‏ = ۷۲۰ 
و فى الربع الثالث = a 二 A 人、‏ 
f‏ < ۱۲۰۱ "۰ ۰ { 5 


دج 


مث ۷ال أوجد مجموعة الحل للمعادلة ۲ ۳۷ جتا ۴۰-۵ گنهن 3 ر.* ۱۰ 
الل 
5 جتا و = ۳۷ موجبة . Y=‏ 
۲ 

0 فى الربع الاول = ه =0 =" 
0 فى الربع الرابع << ۳۰ A‏ = ۳۹۰" 

f YY， oc Pr SV < "۹۰ (2 f 
‘= ۳۷ - 6 مجموعة الحل للمعادلة ظا‎ LA 


ظا ۷-0 ۳ موجبة 


منثرک توجيه الرياضيبات أعراد Je/‏ 1 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل البراسی الثاني 


۵ فى الربع الاول . 0-ها عا 
0 الثالث 01 = Y=‏ 


مج ص ۰ “Yi.‏ { 


مشذه ال أوجد مجموعة الحل للمعادل لجا بيه -0) = - ۷ حیث: 0 5 زع 17۳۰ 


الل 
جتا 6 = - ٠,٠١۳۷‏ سالبة Vo ۲۱۸ =A.‏ 


۵ فى الربع الثالث . 0= ۱۸۰ + ه ۲۱۸۰2 + ۷۵/۱۸ = 6611۸ 


0 یآتریع الثانى ممح ۱۸-۵ ۲۰۰" ) 


مذ. ال أوجد مجموعة الجل للمعادلة BY‏ 0 4" جا 0 - ۰ حيث: 0 5 [ ۰ 7۲۰ [ 


الل 
جا6 ( ۲ جا 0 + ۲ ) = . 
© 


مث ١١‏ ال أوجد مجموعة الحل للمعادلة تا 6 + ۲ جتا 0 = ۰ S06‏ | 17۳۰ 
کل 
جتا0 ( جتا 0 + ۲ ) = ۰ 3 
جتا 60 = ١‏ 4.=0 ۲۲۷۰۱۰ ۲ 


جتا 0 - -۲ مرفوض TV. (F=f‏ م 


م۲3 ۱-ال أوجد مجموعة الحل للمعادلة جا0- جتاو<. حيث: 0 3 [۰ 52[ 


الل 
جا 6 -جتاو بالقسمة على ( جتا 0 ) ظا و = ۱ . هد 4۵ 


و فى الربع الاول 0 ها 6۵ 


0 فى الربع الثالث 0 ۱۸۰ ده = Yo =° to‏ 
منثدى توجبه الرباضبات (۱۰) اعرا 9 41 一‏ 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل الدراسى الثاني 


مج < 49۱ fT.‏ 
مثذش۱۳ ال آوجد مجموعة الحل للمعادلة ظا" و ۲ ظاو-۳ = ٠‏ حیث: 0 3 [ 7 ۰ 7[ 


الصل 
ظا" و ۲ ظا - ۳ -(ظاو + ۸ (ظاو -۳) = ۰ 


一 ۰ - ۳ 0 也‏ ظا 0 - ۴ موجبة .. ه< ۲۳۶ ۷۱ وفی الربع الأول (مرفوض) 


0 فى الربع الثالث - ۱۸۰ + ه - ۱۸۰" + ¢ voy ۳۶ - VY‏ 
۲ ظا۵ + ۰-۱ سم ظا-- ۱‏ سالب “.هه - ۵" و فى الربع الثانی (مرفوض) 
0 فى الربع الرابع . .. 0 = ٤٥١ ۳۹۰ = 人 -Yi‏ ۳۱۵" 


مج .0 <1 ۳۶ ۲۵۱ ۳۱۵ { 
一 一‏ 
مث؛ ١ال‏ أوجد مجموعة الكل للمعادلة ۲ جتا' 0 - ۳ جت/0۸ + ١‏ = ۰ حيث: 0 3 [ ۳۰ 7۲۰ [ 


الد ل 
۲ جتاا س - ۳ جتاس + <(۲ جتا س - ١‏ )( جا () = 


جتاس - ۱ < ١‏ جا < ١‏ 
۲ جتاس  ٠ = ١‏ ۲جتا س = ۱ 
ب ها 1" ۵ فى الربع الاوك 
و فى الربع الرابع ..0 هيد = ۳۹۰" - 
م 
مث ٠ال‏ أوجد مجموعة الحل للمعادلة ۲ جا 0 ٠ = ١‏ حيث: 0 3 ۰۲۸ 177[ 


جا" و = ۱ . جا0 =+ الال 


TY 
جا 0 - ل موجبه‎ 
زع‎ Oo o نه‎ ۰ ۶ O ۳۷۳ ۰ 
۱ ۳۵ 一 8 - ۱۸۰ < 0 .. فى الربع الاول . 0۵ <ه < ۵6 ل 0 فى الربع الثانی‎ 0 
"۶ ۵ - سل سالبة ه‎ = 


0 فى الريب ألثالث .0 ۱۸۰ to‏ - ۵ ۲۷۲۲ 


أ 0 فى الربع الرابع . ۳۹۱۰-0۵ to‏ = ۲۳۱۵ 
منئری توجبه الرباضبات (۱۱ أعداد 


مذكرة حساب اطئلثات الصف الا ول الثانوى الفصل البراسى الثانی 
C'e‏ 0 < 81 ۱۳۵۰ ۲۲۵۰ ۰ ۳۱۵" 
الحل العام للمعادلة المثلثية : (۱) نوجد قياس الزاوية الحادة ه التى تحقق المعادلة 
(۲) نعين قيمة 0 حسب الربع التى تقع فيه 
(۳) نضيف عدد من الدورات ( ۶ رہ ) :لهت صہ إلى قيم 0 لنحصل على الحل العام للمعادلة 


الل 
ظا و - -۱ سالبة فى الربعٌ [الثانی.- الرابع ] .هد و 


۵ فى الربع الثانى- ۱۸۰" - ه 7۱۸۰-2-0 "to‏ < ۱۳۵" 
و فى الربع الرابع -۳۰۰ - ه 0 -.5”-_ ۰۳۱۵-69 
وباضافة SU (nv)‏ قياس زاوية موجبة (۲۱۳۰) 
Ce‏ ۱۳۵,۲۵ + رمج r=‏ + شيع DV:‏ 


م۲۲ ال أوجد الحل العام للمعادلة ۵ - جنا 0 40 


الد ل 
جتا 0 (جتا ۱-0 ) = ۰ 


° جتا ۰-0" | 5 جتا 0 © \ 


© 0 :| ' ٩ وهی تكافي:2”‎ “YY, | 4=0 


وباضافة ( ٣رہ‏ ) حيث BY‏ وبإضافة (9 دب حیث ہ3 صہ 
0 =+ ۹۰+ 7۲۸۸۲ | 0= +5ارمعر 
الحل العام هو 0= + ٩۰‏ +اارمج أ r۲‏ یبد صہ 


مذ۲۳-ال أوجد مجموعة الحل العام للمعادلة جا 0 جتا 0 - ل جا 0 = ٠‏ 
الد ل 


人 


i‏ جتا0 = موجبة 
0۵ - ۰" أ :۳ وهی تکافی - ۱۰" 
) حيث ہ3 صہ ¦ وباضافة ( ٣رہ‏ ۸ ) حيث 3 صہ 


ra - 0‏ أء ع + ابمدع | 0 دج + یم 


منئرک توجبه الرباضبات (؟١)‏ أعراد ve/‏ 1 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل البراسی الثاني 


الحل العام هو 0 = ؟برم < 7+ یم <+ طدج +؟ابرمج 3w:‏ ص 


مث؛ "ال آوجد مجموعه الحل للمعادلة چاو چنا و <- . حیث: 560 [ ۲۰ ۰ 7۲ [ 


(۱) اذا كان س 3 [ ۰۰ + 7] ٠‏ ؟حا 0 = = ۰ 
(۲) اذا كان س 5 [ Te‏ ها = ما۳ 
® 
(۳) ادا کان س د [ ۰ ۲۰ 7] » ba‏ 0 + ١خ‏ ۰ 
(4) اذا كان س 5 [ [Fr‏ طا 0 =١ 十‏ و 
)٥(‏ إذا كان س 3 [ ۲۰۰ ۲72 Om‏ = 
© 


اوجد مجموعة حل المعادلات الآتية : 


۲۷۰۰۰ [ حتا 0 = . حيث س د‎ -0 心 

حا6- حتا 0 = ۰ خيث س 3 [ ۲۰۰ 7 ]م 

0- حتا 0 = ۰ حيث س د [ ۲۲۰۰ © 

حتا 0 + ؟ حا 0 حتا 0 = ۰ حیث س د [ ۲۰۰ 7] 

حا 0 - ۲حتا 0 = ۰ حيث س 3 [ ۲۰۰ 7 ] 

حا 0 + ۳۲حا0- - . حیث س 3 [ ۰۰ ۲ 7 ] 
(۸) ۲حتا 0 - حتا- = ۰ حیث س 3 [ ۲۰۰ 7 | 


] 7 ۲۰۰ [ 3 عطا ۵+ طاو- ۰-۱ حيث س‎ )٩( 


منئرک توجبه الرباضبات (۱۳) أعراد ve/‏ 1 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل الدراسى الثاني 


ف ۳ ۳ 
(۱۰) "قا 0 - ۶ فقا6-؟ < ۰ حيث س 3 [ ۲۰۰ 7 ] 


هل هه 
حل المثلث القائم الزاوية 
حل المثلث يعنى : إيجاد أطوال أضلاعه وقياسات زواياه المجهولة إذا علم ثلاثة عناصر من 
عناصره الستة ( إحداها على الأقل ضلع ) 
حالات حل المثلث : ® 
الحالة الاولی : إذا علم طول ضلع وقيّاسنَ زاوية : 
نحسب قياس الزاوية الثالثه گالاتی : 
قياس الزاوية الثالثة = ٩۰‏ - قياس الزاوية الحادة المعلومة 
ثم نوجد طول الضلعين الآخرين باستخدام الطريقة : 
طول الضلع المطلوب 


س_ إنشبة مثلثية لاحدی الژاویتین الحادتين 
طول الضلع المعلوم 


© 


مثا ال : حل ۸ ب ج القائم فى ب والذى فيه وه( < )ا 4٠١‏ ۰( ب = ۱۰سم 
الل ۳۹ 
له( > "way ۶۰ ۰ = (全‏ 
جاج = چاه = Va‏ 


وج 


ظا ج = ظا “e，‏ 


مث" ال : حل ۸ب ج القانم الزاوية فی‌لجوالذی فيه وب( < با = ۳ (يج = ۷سم 
الح< لن 
Ne SO‏ ۶ ۲ ۷ 


o 


ات " = و۲۰ سم 


جب - #ظاء ۷ت ۱۹,۳ سم = 


مث ٣ال‏ : حل ۸س ص ع القائم الزاوية فى ص والذى فيه و( < ع) = ۰۵۵ س ع <۲۰سم 
الل 


o 


Ye = ٩-٩0 =) وه( <«س‎ 


س ص< ٠‏ چاه ۵" 


منثدى توجبه الرباضناگ (۱) 


مذكرة حساب اطئلثات الصف الا ول الثانوى الفصل البراسى الثانی 
جتا ۵۵" ب ج = ۲۰ چتاهه" = هر ۱۱ سم 
الحالة الثانية : حل المثلث القائم الزاوية بمعلومية ضلعين 
إذا علم طولا ضلعين: نحسب قياس أحدى الزاويتين الحادتين كالآتى : 
طول أحد الضلعين المعلومين 
طول الضلع الآخر المعلوم | 
ثم نحسب قياس الزاوية EY‏ طول الضلع الثالث بفس الطريقة فى الحالة الأولى 


-انسبة مثلثية لإحدى الزاويتين الحادتين 


مث ال : حل ۸ ب ج القائم الزاوية فى ب والذئافيه ( ب = ۵سم» ب ج - ۷ سم 
لح( ۱ 
G1)‏ =( ب) ۳( ب ج) = ۲۰ + ۷4۸۹ 


ظاج = ^ وه( > (全‏ 
۷ ۳۹ 


© 
ER‏ سيد هه لل ع + 5 


و( ۰ - ی ( دج .° ۲۳۲ e = Ye‏ 


مث هال : حل المثلث ۸ هءو القائم الزاوپة فی ء, والذى فيه: هو < ۸ :378 هو ۱۱ سم 


ل[ أي« 
الل 
(5sA)- (3A)= (935)‏ < ۱۲۱ - - ۵۷ 
( چ - ۵۷۷ - ۷,۵۵ سم 
۸ 


0 / 
٤١ ى»اح<و)-ؤ"'/‎ 0 


امتح 
sh sin =‏ = : 7 


0( < ھ)= ۹۰ د ی (دو) 2 ۰۹۰ ۲۳۹ 4٩‏ < ۲۲۱ 4۳" 


:J‏ المثلث ۲۸ ب ج القانم الزاوية فى ب والذی فيه ب ج = ۸سم . | ج - ۱۳ سم 


， الل ۱ 
(hh‏ =( ج)'- ( ب ج)' = ۱۰۵-۱۶۱1۹ 


منثدى توجبه الرباضبات (۱۵) 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل البراسی الثاني 


وجا 2۱۰۵۷ ۱۰,۲ سم 


جتاج = ^ و( <ج)=۱/ 5۲" 
١‏ 


8 + 13 =sh cos =». ] | 
YY دان ( = ۹ ۱ ۵۲" د وها‎ ۹۰ = 
® 


کی کوس ع یق کی کی ع فن عا هيم MW Ya‏ سج کو 
۱ ۴ ۵۰ س 
8 متساوى الساقين … مه( > ع) وه ( ج ص ) < (۲۸۰۱-۲۱۸۰) + ۵,۲" 


سل 1 ص ع هل منتصفييطل ع .. ص ل( ل ع = ۱۲+ 5-1 سم 


س ل ينصف < ص س ع .ا ( < ص ل س ) = فيه ( < ع ل س) <» 14 
جا ۰ - : س ص- 
س ص 
® 
۰ حل ۸ س ص ع س ص چ سم 
ب( < ع)= ٩‏ وه( < ص) =۰ 9( رس )=۸ 


۳75-8 
حل ات س ص ع القام زاب فى 38 Si EE‏ 
(۱) مدر <ع)< ۳۲ ات سم 
بو( <ع)= ۱۵ 4ه ۰ ص ع= ۴ سم 
وه( <س)< 4 اء سع ا سم 
س ص = ۲۷ سم Ska‏ سم 
س ص = ۱۱١‏ سم ٠‏ س ع = ۱۸١‏ سم 
س ص = ۱۱,۳ سم + صح = و سم 
ب حمثلث فيه ی ( <ب) < ٩۸‏ › ب ح٥۱‏ سم ۰ رسممء 1 بح يقطعه 
فی ء حيث ۲ء = ۱۰ سم أوجد : وه( (<اح) 
مب ح ء مستطيل فيه وح = ۲۵ سم › وه ( <احب)= ۲۳" أوجد : 
طول كل من ب » باح 


ب حاء معين فيه ح = ۱۸,۸ سم . ب ۶- ۲۵ سم آوجد : 
منثرى توجيه الرياضيات )۱١(‏ أعراد مس 3 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل البراسی الثاني 


ر ( < ۲ ءحد) . طولب ح 
تطبيقات على حل المثلث 
زوايا الإرتماع و الانخضاض 
زاوية الإرتفاع : 、 الجسم المرصود 
إذا فرض أن الراصد عند م ۰ الثم المرصود عند حم على مستوی النظر ۱ 
فان الزاوية المحصورة بین ب الأفقى » ( ح الواصل بين عين الراصد زاوية ارتفاع 
ب 
و الجسم المرصود تسمى : ® 
زاوية إرتفاع الجسم المرصود ح بالنسبة لنقطة م 
زاوية الإنخفاض : :. 
إذا فرض أن الراصد عند م ۰ الجسم المرصود عند ك أسفل مستوى النظر زاوية إنخفاض 
فان الزاوية المحصورة.بين:( ب الأفقى ۰ ( > الواصل بين عين الراصد 
2 ® 
و الجسم المرصود تسمی : 
زاوية إنخفاض الجسم المرصود ح بالنسبة لنقظة ۲ 
ملاحظة : 


Del 4‏ مو أي ® 

قياس زاویه انخفاض 一‏ هی« ۱ بساوی شي 4 سیب | 
قياس زاوية إرتفاع ( بالنسبة لنقطة ح ۳ 

لأن : مه ( < () = ی (< ه )بالتبادل شط 


لت الجسم المرصود 


۲ 
مشاال : من نقطة على بُعد ۰ متر . من,قاعة se‏ زاوية رتفا قمة البرج فکانت / 
آوجد آرتفاع البرج لاقرب متر 
E‏ 
ع 
الأرتفاع = البعد x‏ زاوية الأرتفاع 
آرتفاع البرج ( ب = ۱۰۰ ظا. ۸۳,۹2 ے ۸۶ متر 


مث" ال : من نقطة على بعد ٠١‏ متر من قاعدة منزل قیست زاوية آرتفاع قمة المنزل فكانة ۲۳" 


أوجد أرتفاع المنزل لاقرب متر bh‏ 
الخخل 


YY 出‏ ۲ب 
۰ ۵ 


الأرتفاع = البعد × ظل زاوية الأرتفاع 


منثدى توجبه الرباضبات 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل الدراسى الثاني 


أرتفاع المنزل ( ب = .٠ه‏ ظا ۲۳ = ۲۱,۲۲ بم ۲۱ متر 


مث" ال : من قمة برج آرتفاعه ۰ متر قیست زاوية آنخفاض سيارة واقفة فى الشارع 
فکانت 5٠‏ . آوجد بعد السيارة عن قاعدة البرج ۱ 


الأر تفاع 
ظل زاوية الأنخفاض 


مث كال سلم يستد بطرفه العلوى على حانط eT‏ ه متر فإذا كان السلم 
يصنع مع الأرض زاوية قياملها ۷؛ " أوجدوظول السلم 


مث ؛ ال : طفل يمسك بيده بخيط مربواط:فى طرفه الاخر طائرة ورقيةيفإذا كان طول الخيط ۰ ا متر 
أوجد أرتفاع الطائرة عن سطح الارض (مع أهمال طول الطفل) لني الخيها يصنع مع 
الافقى زاوية قياسها ۷۰" 0 


چا ۲۵" _ ب 


ج 
موب = ۱۰۰ جاه" <۲,۲۱؟ ے ۲ ؛متر ۰« 
مشه‌ ال :سلم یستد بطرفه العلوی على حانط رأسی فإذا كان الطرف السفلی یبعد عن الحانط بمقدار ام 
والسلم یصنع مع الأرض زاوية قیاسها ۳۷ آوجد طول السنم , 


الفصل البراسی الثاني 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک 


طول السلم ( ج - = ۷,۸۲ به ۸ متر 


مث" ال : عمود من أعمدة الأنارة آرتفاعه ٠‏ ١م‏ یلقی ظلاً على الارض طوله ۷م آوجد زاوية ارتفاع 


8: 


Oo 
۵ ۵ 


*. زاوية آرتفاع الشمس عن الارض و»(<ج) = 


مثش۷-ال : سلم طوله ۷ متر يستند بطرفه العلوى | السو سنك 


yi 


آوجد قياس زاوية ميل السلم على الارض 


4 + 7. = ٩ ٩۲ =,,, CCl 
/e， = .“.زاوية ميل السلم على الارض له(ج)‎ 


مثا ال : سارية علم مثبتة فوق سطح مبظى آرتفاعه ومن نقطة علیْ سطح"تبعد ۰ ,۱ مترعن المبنی 
وجد أن قياس زاويتى أرتفاع قمة وقاعدة"لسارية ۰ ۰ ۶۰" عر ادق آوجد طول السارية ٠‏ 


/ 


الل 


ج = .٠.أظاء5-‏ ۳۲ م2 


ظا ٤‏ _ اج ب ج = ۱۰۰ظا۰ =٤‏ ۸۳۹ م 


١٠١, 


أرتفاع السارية = م ب = ( ج ۔ ب ج = 3574-1175 بم ۸٩‏ متر 


أعداد ۲/عاه > 


منثدى توجبه الرياضيات 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل البراسی الثاني 


مشه ال : من قمة صخرة أرتفاعها ۱۰۰متر . رص شخص سفينتين فى مستوى أفقى واحد 
فوجد أن قياس زاویتی أنخفاضهما ۰۰ ۳۰۰۳ أوجد البغد بين السفينتين ٠‏ 


کے 
البعد بين السفينتين = جرع = ب ء ب ج 2 ۱۶۲۸ - ۸۳,۹ = ۹ر ۸٥ے‏ 5ه متر 
® 
تدريب : من نقطة على سطحالأرض تبعد ۳۱ متر من قاعدةابوج رصد شخص زاوية إرتفاع برج 
rh‏ إرتفاع البرج لأقرب متر 
® ال ۳ ۲ 
نرسم المثلث س ص ع حيث : oa‏ إرتفاع البرج 


۰ تمثل عين الراصد 


(۱) من نقطة على سطح الأرض تبعد ۲۱ متر من قاعدة برج رصد شخص زاوية إرتفاع برج 
فوجدها ٤٣‏ آوجد إرتفاع البرج لأقرب متر 
(۲) من نقطة على سطح الأرض تبعد ۸۰ متر من قاعدة برج رصد شخص زاوية إرتفاع برج 


فوجدها 4۷" ۳۰" أوجد إرتفاع البرج لأقرب متر 
/ ° 


(۳) من قمة فنار إرتفاعه ۱۰۰ متر رصد قارب فوجد أن زاوية انخفاضه ٠‏ ۳۰ 


منئرک توجبه الرباضبات ) 7( أعراد ve/‏ 1 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل الدراسى الثاني 


أوجد بعد القارب عن قاعدة الفنار أقرب متر 


o 


(4) من قمة برج إرتفاعه ٠١‏ متر قيست زاوية إنخفاض سيارة فكانت 8" ۲۰ 
أوجد بعد السيارة عن قاعدة البرج أقرب متر 
(5) عمود من أعمدة البرق إرتفاعه لا متر يلقى ظلاً على الأرض طوله 4 متر 
أوجد قياس زاوية إرتفاع الشممل) غندئذ 
(7) من قمة برج قیست زاوية إنخفاض اة فكانت ۱" فإذا كان بعد السيارة عن قاعد 
البرج 4٠‏ متر آوجد ارتفاع البرج لأقرب متر 
(۷) یسیر شخص على طریق منحدریمیل على سطح الأرض بزاوية قیاسها م؛' ۱۲" 
فإذا سار مسافة ۽ گیلو متر أوجد ارتفاعه عن طح الأرض حیننذ لأقرب متر 
(۸) سلم يستند بأحد طرفیه علی جانط رأسی وبطرفه الاخر على أرض أفقية ویبعد طرفه السفلی 
عن الحائط بمقدار ۱.۳ متر.فاذاکان قياس زاوية ميل للم على الأرض ۰ آوجد طول السلم 
(*) رصد شخص طائرة على ارتقاع 1.5٠٠‏ متر من سطح الأرض فوج دٍأن قياس زاوية 
إرتفاعها ۲۳۰ ه24 اوجد بعد الشخص عن الطائرة لأقرب منز 
(۱۰) من نقطة على بعد ۳۰ متر من قاعذة رل قيست زاوية ارتفا أعلى نقطة فيه فكان 
قياسها ۳۰ +۳" أوجد إرتفاع المنژل قرب متر › وإذا سرنا نحو المنزل مسافة ۱۰ أمتار 


فكم يصبح قياس زاوية الارتفاع عندنذ 
(۱۱) من نقطة على بعد ۱۰۰ متر من قاعدة منذنة قیست زاوية إرتفاع قمة ألمنذنة 5 


0" ® 
قياسها ۱۷ ۳۲ أوجد إرتفاع المنذنة لأقرب متر ء وإذا إبتعدنا عن المنذنة مسافة 


(۱۲) قيست زاوية إرتفاع قمة برج لم يكتمل بناؤه من نقطة على بعد ٠٠١‏ متر من قاعدة 


البرج فكانت ۰۲۳۰ كم متراً يجب أن ترتفعها قمة البرج حتى يصبح قياس زاوية 
إرتفاعها من نفس النقطة ٤٥‏ لأقرب متر 


منئرک توجبه الرباضبات )7( أعراد ve/‏ 1 


زكرة ب Wo‏ . كاد الفصل الدراسى الثاني 


القطاع الدائرى والقطعة الدائرية 


القطاع الدائرى هو . 
جزء من سطح دائرة محدود بقوس من الدانرة ۰ 


و نصفی القطرین المارین بطرفی هذا القوس 
محيط القطاع = > نی + ل e‏ 
حيث نى, طول نصف قطر دائراة القطاغ . ل طول قوس القطاع 


مساحة القطاع = د ل ض د هوش - oe‏ × مستاحة دائرة القطاع 


حيث ها زاويئة القطاع المركزية بالتقذير الدائرى 
> س زاوية للقظاع المركزية بالتقديى اللتينى 


» ه ل 6 © 
اله 


مش ال : قطاع دانرة طول نصف قطر دانرتة "سم يحصر قوساً طوله_ تم آوجد محيطه ومساحته 
ال ل ® 
Te‏ 1 < ۰ ۱ 


مساحة القطاع = 2 ی × ل = ل ۵6 = ۱۵ سم' 


4 ۹ ۱ 0 ۰ ۳ ۳ 各 
مث" ال : قطاع دانری قياس زاویته المرکزیه ۲,۵ وطول نصف قطر د انا وه‎ 

آوجد محیطه ومساحته 

الل 
5 8 

ل = ه × فى = ۱,۵ × ٤‏ = 1 سم 

محيط القطاع = ۴ وم + ل = ۴ × ٤‏ + 8-5 +5 < 4 اسم 

مساحة القطاع =dx 必 < 和‏ < × 4 × = ۱۳ سم" 


منثرى توجبه الرباضبات (۲۲( أعداد م 0 


الصف الا ول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


مث" ال : قطاع دائرى قياس زاويته المركزية 5٠‏ وطول نصف قطر دائرته " سم 
أوجد محيطه ومساحته ٠‏ 


7۳ xX ۰ ۳۳ 
۱/۳۰ 


۰ ب 
ل = ھ × لیے = ۰,۸۷ × =١‏ ۵,۲۲ سم 


محيط القطاع = ۲ لیے + ل = ۲ × ٩,۲۲ + ٦‏ = ۱۷,۲۲ سم 
۷ ۳ ۱ ۰ 
مساحة القطاع = + نہ »ب = 1 ۱ ۳۲۷۵ = ٩‏ ار۵ ۱ سیم 
SS ii‏ — 


مث ال : Ei‏ = ۰۰ ومساحة دائرته = ۵ ۱سم" 
آوجد مساحة القطاع 2 
> الد ۳0 ۳۹ 


مساحة القطاع = 0 4 مساحةبالدائرة 3٠"  -‏ 
۳۹۰ 


مشه‌ال : قطاع دانری قياس زاویته التزُكزية ,۵و۱" 
آوجد مساحة القطاع 
لت هل 
8 3 
مساحة القطاع = قت x‏ مساحة الدائرة = 
ny‏ 
8 2 ۾ » 1 © 
مثا ال : قطاع دانری محیطه ۲۰سم وطول نصف قطر دانرته = "سم اوجد مساحته 
الد لل 
٠.‏ محیط القطاع ٣=‏ وم + ل = ۲۰ 
۲ بل - ۲۰ 
۲+ ل = ۲۷۲۰ ی ل = ۱۲-۲۰ < ۸ سم 


ی ۲ ۱ 
". مساحه القطاع = تک 


منک توجبه الرباضبات ) (YY‏ أعراد ve/‏ 1 


الصف الا ول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


مثا/اال : قطاع دانری محيطه ۲۰سم وطول قوسه = "سم أوجد مساحته ٠‏ 
الل 


۲۰ محيط القطاع = ۲ شض + له‎ ٠: 
© ۱ ء‎ =٦ ۹ = الى‎ 


مثا ال : قطاع دائرى قياس زاويته المرکزیة۷,۵/2" ومحيطه = هسم أوجد مساحته 
~ 


.ل ده × .:. ل = ۱.۵ فى 
٠.٠‏ محيط القطاع < ۲ لیم + ل = ۳۵ © 

۳۵ = ۲ی + ۱,۵ وم‎ 二 
وى دهم ۳4 < ۱ سم‎ ۳,۵ 


.. ل = ۱,۵ × ٠١‏ = اسم ۳۹ 
.*. مساحتة القطاع = × لیم × اا 一 46 x ۱۰ xX‏ ۵ سم" 
Y Y‏ 


مث هال : قطاع دائرى قياس db RA‏ قوسه = سم أوجد محيطه ومساحته 
Ss‏ 


مساحة القطاع = ١‏ ضش ل =| × ۵ ۱۱۱ < ۲۷,۵ سم؟ 5 
۲ ۲ 


مش. ١‏ ال : قطاع دانری مساحته ۳۰ سم" وطول نصف قطر دائرته = ۱۰سم . أوجد محيطه 
© ل = ۰ ۳ 


.٠.‏ محيط القطاع = ۲ لئے + ل = ۲ ۱۰۷+ =٦‏ ۲۰ +۱ = ۲۰ سم 


منک توجبه الرباضبات ) 5( أعراد ve/‏ 1 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل البراسی الثاني 


مث١ ١‏ ال : قطاع دائرى مساحته ۰؛ سم" يحصر قوساً طوله = ٠١‏ سم أوجد محيطه 
الد لل 
٠.٠‏ مساحة القطاع = ۲ ض× ل ے ٤١‏ 
ماحة القطاع = ۲ ف لرل 
»الى >« ۱۰ < 6۰ ® 


م۲ ال قطاع دانری بحصر قوساً طوله بساوی ضعف طول نصف قطر دائرته 
ومحیطه = ٤‏ سم آوجد مساحته 
اليل 


ل = ٣‏ وم 
… محيط القطاع = ۲ هشیم ال = ۲۶ 2 
۲و داق 4" ۸۰ ؛ فى م۲4 


یم = "سم »یل ۲ × 5 ۱۲سم 


۱ 
5 ا 0 س“ ۱ ۲ 
+ مساحه القطاع = طش سنن | 


۳ 5 9 5 ۳ 入 
a للبم ۵4ا جد‎ ٣ ۰ a مذ۱۳.ال :قطاع دائری قياس زاويته‎ 
الخغل‎ 
名 2 ۲ = مساحة القطاع‎ ٠ 
e ۲ ۲ 
a= ہ٠.‎ = کہ‎ × ۰ × 王 
مس٠١<‎ ۱۰۰ = يات بل - ۱۰۰ وم‎ 
ولھ × ۱۰ = 1 سم‎ 
سم‎ ۲۱ =٦ + ۲۰ =٦ + ۱۰ × ۲ = محيط القطاع = ۲ لیے + ل‎ . 


مث ٤‏ ۱سال : قطاع دائرى محيطه = 4 ۱سم ومساحته = ۱۲ سم" أوجد أبعاده 
dai‏ 
منئرک توجبه الرباضبات (0؟) أعراد ve/‏ 1 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول CH‏ الفصل الدراسى الثاني 


٠.‏ محيط القطاع = ۲ لیم + ل = ؛ ١‏ أن الكت 15ت ؟ انق 


Ye - مساحة القطاع = اش × ل - ۱۲ نش × ل‎ ٠. 


وم ( ۲-۱۶ وم ) < ۲۶ 

راش" + :۲-۱ دي +۲ 

ل Wa‏ و 
= 1 وم ٤=‏ 


有 


تدريب : أكمل ما يأتى : 

۲ e 5 EE 
= محيط القطاع الذى طؤل نصف قطر دانرته ۶ .سم وطول قوسه © سم‎ )۱( 
= (؟) مساحة القطاع الذى طول نصف قطر دانرته > سم وطول قوسه ۵ سم‎ 

® 

(۳) قطاع دائرى محيطه ۱٣‏ سخ › طول قوسه ٤‏ سم یکون, طول نصف قطر دائرته = 
)٤(‏ قطاع دائرى محيطه ۱۸ سع" طول قطر دائرته ٠١‏ سم ایکون طول قوسه = 
(5) قطاع دائرى مساحته ۱۸ بللم' طول قطر دائرته ۸ سم يكون طول قوّسه - 
(7) قطاع دائرى مساحته ۱۲ سم" > طول قوسه." سم يكون طول قطر دائرته = 
St‏ 
القطعة الدائرية 
القطعة الدائرية هى : 
جزء من سطح دائرة محدود بقوس من|الدائرة ووتراً 
ماراً بنهايتى ذلك القوس 
مساحة القطعة الدائرية - دن ) MA‏ ( 
مساحة المثلث = + حاصل ضرب طولى أى ضلعين متجاوريين × حيب الزاوية المحصورة بينهما 
ملاحظة : إذا كان المطلوب مساحة القطعة الكبرى 

نلاحظ أن قياس زاوية القطعة الكبرى = ۳۳۹۰ - هد" 

كما يمكن إيجاد مساحة القطعة الكبرى بطرح مساحة القطعة الصغرى من مساحة ا ائرة 


منئرک توجيه الرباضبات (۲۱) أعداد (/عاد 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل الدراسى الثاني 


مثاال : أوجد مساحة القطعة الدائرية التى قياس زاويتها المركزية = ۱۲۰" 
وطول نصف قطر دائرتها - ۱۰سم 
ال لل 
۰ ...۰ 00 : 
۱۸۰ هه 
م ١ 5 , . ١‏ 0 
مساحة القطعة - 一‏ ه "1١91١٠. —=(AL‏ ا1۲۰ 
+ ی (ه کچھ )= + <۲,۱(۱۰۰ -جا۱۲۰ ) 
o‏ ۲ 
= ۰ (١ار؟‏ جا 1 ) = ٩۱۷‏ سم 


۳ ِ 5 
مث" ال : آوجد مساحه bd‏ زآویتها المركزية = ۱,۲ 
وطول نصف قط دائزتها = ۸سم ® 


۱ 5 9 ۲ 
= + ۱:۰( ,۱ - ج ۸,۰ سم 
_ = _ ~ 
مذ"سال : آوجد مساحة القطعة الداذرب و۳ زو نصف قطر دائرتهالا س9 لأرتفيهجا = ؛ سم 

الكل © 

م ه < للم < ۸ سم 
م ۶ = 4-۸ = ؟ سم 
جتل(<(م ۶)< 3 - ۰ مهد( )3*2 

.. ق ( < مب ) < ۲ ۰۰" < ۱۲۰" 

_ RX Û 

1۸۰ 


.. مساحة القطعة الدائرية = شى,' (MB A)‏ 


١ 
۲ 
١ 
۲ 


۲ 9 5 
سم‎ ۳۹,۳ = (全 一 YN) ٦٤ × 


منئرک توجبه الرباضبات (Ww)‏ أعراد ve/‏ 1 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل الدراسى الثاني 


مذ؛ ال : أوجد مساحة القطعة الدائرية الكبرى التى طول نصف قطر دانرتها 
يساوى طول وترها = ۱۰سم 

الل 
١ °‏ 
= اس حا -一 = 一 一‏ 
عد توعد OOD‏ ص > 

۲ 7 
3 "١-)ءم(<(هم‎ .“ 


Mos Fo x ۲ < ) مب‎ < (0 ۰ 


站， 一 ۲ وه ( < مب )ا‎ ۰ 
© o 
FX ۰ 


5 
o ۲۳۵ 一 
۱۸۰ 


۳ 1 ۱ 
۰ مساحة القطعه الدائريه الکبری = v‏ فى ره جاه ) 


= : × 0 جا ۰( = ۲(۰, (Yo‏ = ۲۰۲ سم 
| 
(۱) آوجد محیط ومساحة قطاع دانری طول قوسه,۷ سم > وطول نصق فا دنر ۰ سم 
(0) آوجد مساحة قطاع دانری قياس زاویته المرکزی ۱.4" وطول رد ۸ سم 
(۳) آوجد مساحة قطاع دائرى قياس زاويته المركزية ۱۳۰ وطول قطر دانرته ٤‏ , سم 
(۶) قطاع دائرى مساحته ه سم" ۰ وطول قطر دائرته ۲ سم أوجد طول قوس EL‏ 
(۵) قطاع دائری مساحته 55 سم » وطول قوسه ۱4 سم أوجد محیط القطاع 
)1( قطاع دانری مساحته ۲6 سم" ۰ وقیاس زاویته المركزية ۰.۵ أوجد محیط القطاع 
(۷) قطاع دانری قياس زاویته المركزية ۳۰ . طول قوسه ۳.۵ سم آوجد مساحته 
(۸) قطاع دانری محیطه ۲۸ سم » و طول نصف قطر دانرته ۷ سم آوجد مساحته ۰ قياس 
زاویته بالتقدیر الستینی لأقرب درجة 


منئرک توجبه الرباضبات ) (YA‏ أعراد ve/‏ 1 


مذكرة حساب اطثلقات الصف الاول التانوک الفصل البراسی الثاني 


)٩(‏ قطاع دائرى محيطه ۸۸ سم › و طول قوسه ۳۲ سم أوجد مساحته .و قياس زاويته 
بالتقدير الستينى لأقرب درجة 

( قطاع دائرى محيطه ۱۲ سم . ومساحته ۸ سم" أوجد طول قطر دائرته » وقياس زاويته 
بالتقدير الستينى لأقرب درجة ۲۳ 

(۱۱) دائرة مساحة سطحها ۲۵ ط سم آوجد مساحة قطاع دائرى منها قياس زاويته المركزية 
0 لأقرب سم" 

(۱۶) دائرة مساحة سطحها ۳۰۰ سم أوجد قياس I‏ المركزية لقطاع دائرى منها مساحته 

۰ سم بالتقدیر الستینی 8 
(۱۳) وتر فى دانرة طوله ۲۰ سم يقابل زاوية محيطية قیاسها ۰ آوجد مساحة القطاع الدانری 
)١4(‏ آوجد مساحة قطعة دائرية طول لصف قطر دائرتها ۲۰ سم وقياس زاویتها المركزية 


¢ 


٠‏ الأقرب سم 


)٠١(‏ آوجد مساحة قطعة دائرية طول _قطر دائرتها ۲ سم وقياس'الزاؤية المحيطية المقابلة 
® 


لها .۰" لأقرب سم" 
Si‏ 
)١١(‏ أوجد مساحة db‏ 
(۱۷) آوجد مساحة قطعة دانرية طول نصف قطر دانرتها = طول وترها = ۰ ۱ "آستم لأقرب سم" 
ل © 
(۱۸) أوجد مساحة قطعة دائرية طول إرتفاعها ؛ سم › وطول وترها ١5‏ سم لأقرب سم" 
)۱٩(‏ قطاع دانری طول قطر دانرته ۰ سم › ومساحته ۱۰۰ سم أوجد مساحة القطعة الداثرية 
و 7 ل ۴ 5 ۲ 
المشتركه معه فى نفس القوس لاقرب سم 
(۲۰) وتران متساويان فى الطول فى دائرة طول كل منهما ؟١‏ سم ويحصران بينهما زاوية 


قياسها "٠١‏ أوجد مساحة الجزء المحصور بين هذين الوترين 


منئرک توجبه الرباضبات (۲۹) أعراد ve/‏ 1 


مر تن 


ال اراس من . 
اون 


منتر تویه ebb‏ فا او ور 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


تعريف (١)القطعة‏ المستقيمة الموجهة ترج 
هى قطعة مستفيمة بدایتها النقطة ( ونهايتها النقطة ب 


القطعة المستقيمة الموجهة تقحدد بثلاث عناصر هی 


(۱) نقطة البداية 4() نقطة النهاية 
(۳) الاتحاه من نقطة البدابة الیل ننقطة النهاية 
ملاحظات : - 


تعریف (۲) متجهة الفوضع : 

)١(‏ القطعة المستقيمة الموجهة د Ms ١‏ تجة 

الموضع للنقطة "(س, ص) و 

(۲) متجة الموضع و[ ,يقا ]أنه تمثيل هندسى 

تجة <+ =( سا 
كل متحه جا ج < (س ۲ ص) CD‏ لين تمثيله هند سيا بل مقع المستقيمة الموجة 
المتكافئة والتى كل منها تكافئ متجة الموضع للنقطة ١‏ = ( س » ص ) 
S‏ 

تعريف (۳) متحهى الوحده الأساسيين : ® 
(۱) متجه الوحدة الأساسى سہ هو القطعة المستقيمة الموجة 

| لتى مبدؤها نقطة الأصل ومعيارها الوحدة واتجاهها هو 

الأتحاه الموجب لمحور السينات أى أن سم ٠,١(-‏ 


(۲) متحه الوحدة الأساسى صہ هو القطعة المستقيمة الموحة 
التى مبدؤها نقطة الأصل ومعيارها الوحدة واتحاهها هو 


الأتحاه الموجب لمحور الصادا ت أى أن 5 -(۱,۰) 
منثرى توجيه الرياضيات )'( أعراد L 1 Je/‏ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


يقال لقطعتين مستقيمتين موجهتين أنهما متكافئتان إذا كانتا 
)١(‏ لهما نفس الطول 人‏ (۲) لهما نفس الاتجاه 
فمثلا: ( ب تکافین چم ， أ ب لاتكافئ OF‏ لاختلاف الطول 
， اب لاتكافئ 84و لاختلاف الاتحاه 


تعريف (۶) LG‏ قطعتين مستقيمين موجهتين 0 55 
دكي ب 
6 8 


es ۱ : 
(T(r +): 


خواص جمع المتجهات : 
(۱) خاصية الإبدال ك +ب <ب +( "ام 
(1) خاصية الدمج ( التجمیع )نم( + ( ب+ ج )ج( TS‏ ج 
(۲) المتجه الصفری : و ٠(=‏ ب ويكون ( + و او +2 ۲ 
(؟) المعكوس الجمعى : إذا كان 2*۳ (س ۰ ص ) Th‏ <(-س ۰ -ص) 
تعريف (1) ضرب المتجه فى عدد حقيقى : ٠‏ 
إِذا کان ۲ = (س؛ ص) CET‏ 
فإن: ك ( =ك(س»ص)=(كس»كص) 


ب // ۱" ولهما نفس الاتجاه 


0 فر ۰ ۴// ولهما اتحاهين متضادين 
منثرى توجيه الرياضيات ) 1( أعراد L 1*۶ Je/‏ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


到 一 一 


مثاسال :|ذا كان: ۲ <(-۲۰۳) ب <(۰۶ آوحد ج۲ ( +۶ب 
ا ل 
(-£۰1)+(6<1۰(=)۰11( 
)١,١(‏ فأوجد ۱+آب-۲ح" 


| + ۲ب -۲ جح = ( ۳آ +۲,۰(۳) -۱,۱(۲) 


(۲۲) - (TF + )۱-۰۳(> 


)۳۸۱(<۶)۲ +۱, ۲-۰ +Y)= 
4. 


ف ات ال 4 ,ن إذا کان( ) + ( ٤‏ رن) =( ,۱) 


الغحطلا: 


(-دب ۲ج ۰(-۲ ب4) <(۰:,۱) -۲(س,ص) 
(-۰۰۱(<)۰۳)-(۲ س 2 ۲ص )=( ۲-۱ س ۲-۰۰ ص) 
۰ ۲ ۲-۱س حه آس <۱ +۲ > 6 حي س = ۲ 


> €= ۲ص حي ص = - ۲ 


520 ۱ 5 ۱ 
مننری توجبی الرباضبات أعراد (إعاد 9 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


متنهال :إذا كان ( -(1١؟)‏ رب -4,53(2) ,< <(۲-۰۳) 


فعبر عن ب" بدلالة 


نفرض أن جك کر +ین <“ 


)1 6( = (۰۱ ان (۲-۰۳) 
( 1 ۰ 6 ) =( ك ۲۰ 1 )چ(۳ن۲-۰ن) =( ك + ۳ن › ۲ك-۲ن) 
د+۳ن-<۱ 6 و ۲-۵۲ن-<4 () 
بحل المعادلتین(۱) × - ۲ اليك -ان<- ۱۲ 
جمع (۲) صن ۸ ن = -^ 
بالتعويض فى الاو ؟ ل - ۶-۲ کک ل = ۲ 


2 a 
تهارین على جمع المتجهات وضرب المتجهات فى عدد حقيقى‎ 
Tr ,Sr ناوجد‎ ٤,۲, )-۲(-۲ اذا کان‎ )( 
رب ۳۵:-۱) , جک (-1,۲) فاوجد تب“ (۱۳-ج)‎ (or)= اذاکان‎ )0( 
+ )۲, (أولا) ( لك‎ oF آوجد العددین ك , ن إذا‎ )۳( 
(ثالن) ) ۲ , 6 -۳,۲(۵) +ن(:۵,۲)‎ 
فعبر عن ۲ بدلالة ب ,ج“‎ ) 


وا | 


2 ۱ ۱ ۱ 26 
مننری توجیی الرياضيات أعراد (إعاد 9 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


جمع التجهات هند سيا . 

(۱) قاعدة المثلث 

إذا كان : نق تمثل المتحه ١‏ , ق ى تمثل المتجغپ" 
فأن : نی تمش المتجة نق+ قی ق 


الضلع الثالث للمثلث 


(۲) قاعدة متوازی الأضلاع : ۲ 
سح سح 一 一‏ 
إذا كان : ن ق تمثل المتحه ٠‏ . ن ی تمش المتحه ب 
一 一 ۶‏ < جح سح 
فان : ن ك تمثل المتحه ۲( + ب 
5 2 - .5 
ای ان : نق + ق ی 
يمثل قطر منوازق الاضلاع الذى له تفل نقطة البداية أو نفس نقطة النهاية 
ملاحظات : 
ع حت 
[۱] فی آی مثلث ' باج يكون: ب + 


[۲] !ذا کان | متوسط فی۸ ' ب ج فان : 


一 一‏ عه 


سح 
مدا ال :فى الشكل البباعيى: اب < ء آثت أن : اب + باج + ح 


/ 


ب ج 


سم 2 ۱ 5 ۱ 
مننری توجیی الرباضبات أعراد (إعاد 9 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول التانوى 


الفصل البراسى الثانی 
مذآسال : فی متوازی الأضلاع ۱ب جاء آثبت أن 
سم سح 


لكام 


منثال: | با شكل رباعى ۰ س ل اب ۰ ص منتصف << 


۳ 7 ڪڪ کے 
انيت ان" لب ت + > = ۲ س ص 


ے 
س + ء= س ۶ 
一‏ 


1 عه جع 
فى ا س ب ج س ب +ش < = س ج 0 


بجمع (۲()۱) .. سر ٣ے‏ + ےب + ب ج اش ۶+ س ج 
.* ص منتصف ۶ ح فى ۸ س ۶ <- 


1 + باج = or‏ وهو المطلوگ 


مشعال: ١‏ بج د مستطیل تقا طع قطربه فى م , س نقطة خارجة/. آثك أن 
ص ڪڪ 二 -一‏ < تن 
س ( + س < = سب + سد 
الحËل‏ 
۰ م نقطة تقاعع قطرى المستطیل فان م منتصفى 7 ج › ب ۶ 
类‏ سس نک 
۸۵ سج الأيمن سگ + سج ۲س م 
۸۵ س ب ء 


الأيمن سک + س۶ ٣=‏ سم ٠۰.‏ الطرفان متساويان 


منئدی توجيه الرياضيات )03 


۱ | 
أعداد (/عادل “77 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


一 一 2 + 2 2 5‏ < 
مذه‌ال: فى أى شكل رباعى أب ج د أثبت أن ع2 جج = ء۴ - ج | 


۰ الطرفان متساويان 


مشتال: اب <ء شه منحاإق فيه ب < // sh‏ , ه منتصف sh‏ 
لكام ڪڪ ڪڪ لكت 
. آثنت أن TE‏ و + ءح = ۲ دح ۱ 
ول 
كم 


كم 
۸ أي اب +ب ج -ا< 


کح کح ف FE‏ 5 
۸ ح ( ۶ ( < + ء > - ۲ ی < ھ متوسط 


> کے سه 会 一 二‏ هت > 
الآيمن : ( ب+ SY‏ + ءح = رح اء - ۲ هاج 


۰ الطرفان متساويان 


مذف۷سال: أثبت أن القطعة المستقیمةهلمر سومة بين منتصفمغ ضلعي*ةافى المثلث توازى 
J‏ رسو بین منتصفیل ضلعين فى تواز 
الضلع الثالث وطولها بساوی«نصف طولها 
® 


١ 
لا اج‎ 一 


۰ ۰ ۰ 0 - ۲ ۰ 
منثرى توجبه الرباضبات ) (Y‏ أعداد > با 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 

的 و4‎ ٠ 4۵ 多 

نمارين على التمثيل الهندسى للمتجهات 

كم سح لكت ڪڪ لحم 

(١)(م(ب‏ ج د شکل رباعی أثبت أن اب + ب ج + جد+ دم < و 
حيث أن المتجة ,و :هو المتجه الصفری (۰,۰ 

(۲) ۱ ب ج مثلث فيه #/منتصف ب ج , ه منتصف | ج , و منتصف (م اب 

1 = > 人 ع‎ 

أثبت أن (۱) إو + =, (۲) (و-(مه -"”م 

شبه منحرف فيه .۳ ( د = ۲ ب ج 


. آثبت أن 
一 一‏ < سک سح 
۳ ( ج + ۲ پ‌د = ٩‏ ل د 


_ 
ج ب 
(۳( ۱ ب جد 


一 2 ۰‏ < سگ سح سح 
ومن ذلك اتبتواى .2 م( م3 = مب + مد 

您 一 
ب جد شکل رباعی فيه . "باجا اه 3 .أثبت أن‎ )©( 
۱ رج + تیچ‎ ۲ )( 


(4) ب جد.متوازی أضلاع , م فى مستوية اثبت أن مد مب دم چ دوم 


سح سح 
(! ب - "5 ءج = 
(7) ۱ ب ج مثلث . د نقطة /بحيث 4ب د < ۲۷د جد 

۳ ۳ کڪ ع كه 

اتبت ان ۳ ج + ؛ مب = ۷ ۲ ۶ 

® ۳ TY م‎ 

(۷) س ص ع مثلث . ل نقطة بحث صل = ۲ ل 

wh‏ 1 لكام سح دح 

انبت ان سص + ۲ س = ۳ سل 3 
(۱۰) س ص ع مثلث . ل نقطة بحث صن ل - ۲ ل ع 4 

أثبت أن 


کے ڪڪ لكام 
س ص + ۲ س ع = ۳ س ل 


(۱۱) ( ب جد متوازى أضلاع . م نقطة خارجة أثبت أن 
{si}‏ م +بم +م ء+ مج دا مء 


إثانيا؟ و +م ج 2 ٤‏ من : حيث ن نقطه تلاقى قطريه 


(۱۲) ۱ ب ج د شكل رباعى فيه س منتصف ( ب , ص منتصف ء ج 
5 ۳ سح ت سح 
اتبت ان مع + بج 


= ۲ س ص 


منئرک توجبه الرباضبات )۸ أعداد ا ۳ با 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 
المتجهات والإحداثيات . 
二 -一‏ < حو 
متحها الوحدة الاساسیان : سم 和 A)‏ 
سه هو منحه موضع للنقطة (۰۰۱) 5 ص هو متحه موضع للنقطة ( ١٠١‏ ) 


التعبير عن أى متجه a‏ تجهى الوحدذ الأساسيين 


سح 


المتجه ۱ =( س . ص ) #ابّدلالة متجهی الوحدة الأساسيين ( = 
> ی 


سح 
بش ۳ Lo‏ 


آوحد: بدلالة متجهی الوحدة : (۱) ۲ 


ال عرسي ال بن ار بروج نري من ع Fy Ebd‏ الوحدة فى 


کے 


اتحاه کل منهما ل Wot‏ سم 4 عق ع 2 ا 


منئری توجبه الرباضبات 


ڪڪ كلم 
۰ ۲ م + ب + ۲ <ا| = ۰+۱ = ٣+۱‏ م۱۰۱۸ وحدة طول 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسی الثاني 


تعريف معيار التجه ) طول التجه ) 
إذا كان : | = (س» ص ) فإن العدد الحقيقى س" + ص" يسمى معيار المتجه | 


一-‏ < ۱ له 
متحه الوحدة سول و ) لان || سح || - م۸ | + ۰ = 1 وحدة طول 


اا سہاا= ااصہ || لين “»# وحدة طول 

منا ال : أوجد معيار کل من الختحهات الاتية : 

)۳۰۳۷- ا‎ 0 A -二 of 
小 一 一 人 上 

ال ۵۸-۲" +۲۱۲ دما ۲۵ +۱2 ۱۳-۱۷۹ وحدة طول 

اا ب ۱ ۷۷۸۴۴۷ oh ۳۲+ ٩‏ - ماه وحدة طول 

| ج ۷۱۷۸۳۷۲۷-۱ ts=- = ٩+‏ وحدة طول 


سح 
اب۱۷ ) , ب 2 (۳, > 


=F 


mn‏ 7 ذا كانس 


ے مك ے 
۱( + ب + ۲ ج اام > | 


(¥ (۲+ ۳۹-۱۱۲ >F + + Fr 
۵7 1 ) <)۱۰,۶>-(+)۶۰۳(+ )۶-۰۳( 二 


ڪڪ 


一 一‏ ست ا كه 


四 


٩+٩ |, ۲۷ + ۳ (۷ = || Sl ||‏ م۵۸ وحدة طول 


2 ۱ 5 ۱ ۱ 26 
منترى 9 Cu>‏ الرياضيات أعراد (إعاد 9 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


عق 59 1 لك كاه 
مش ال : إذا كان < (ك ,۵) ,ب - )١,5(‏ فأوجد قيمة ك التى تجعل || ( + ب ||- ۱۰ 
الخسسسل 
۲ ب -( ۵۵ + (۱) =( + 5) 
۰ ||( + ب || ( ۲۵ +2۸ +۱5 +۳۸ = ۱۰ بتربیع الطرفین 
9 + سه ۲4 +مك ۰=٤۸-‏ بالتحليل 


(ك + 1()۱۲ -8) ۰ ۰" 21 <ع أ 2<- ۱۲ 


سح 


5 که سح 
مش ال : إذا كانت ( <(۲ ,۳۱2" , بويت )-1， ۲) > 
إحداتى النقطة ء بحيث ,۱ب <ء متوازى أضلاع 


تمارين على المتجهات والاأحلاثیات 
) )عبر عن كل من هه الأنهغ 1 لتجهی الوحدة الاسیاسیین. ثم آوجد معيار كل منهما 
(Ne) , (ST‏ کر ۱۰۱ ۱ (YY)=‏ 
(۲) عبر عن كل من المتجهات الآنية بزوج مرب من 2 " ثم آوجد مكو الوحدة فى إتجاه كل 
منهما = pe TEE‏ عر 8 حا - ؟ ص 
(5) إذاكانت 2۱( ۰۱۰۲ ۳-۰۰2۲ ۰ج (-ه.8) dy‏ من 
ا + اكلا ۰ ۱ب || ,إجتب بل 
(4) إذاكانت ۱-۰۲۶۱ , ب2 ۰۱34 ۲) جا <(۰۰۶) وجد کل من 
[ آولا ) احداثی النقطة (د ) بحیث اج تکافی سکب 
ر كانتي ف هبحیث ١‏ ب جد متوازی أضلاع 
(5) إذاكان )١-.1١-(-(‏ »ب = ۲س + ك ص فأوجد قيمة (ك) التى تجعل ||( ب|| -ه 


(؟)إذا كان ب - (- ه ,ك ) فأوجد قيمة ( ك) التى تجعل || | <۱۳ 
00 : 5 ۱ 
منثرک توجبه الرباضبات ( ۱۱) أعداد 5 اول 一‏ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


أولا التقسيم من الداخل : 
فى الشكل المقابل : 
إذا كانت النقطة > «ص ) تقع بين النقطتين 
ا (س:»ص,) ۰ب ( س )ص۲ ) بحيث : ((اس, ‏ ص, ) 
وح ۱۳ 


كرت - 33 


فان : النقطة > تقسم ( ب ‘FF A E‏ 
ونوجد إحدانين نقطة > (س »ص ) من العلاقتين : 


0 = ,3 ۲ص + ۲ص _ 
۱۴ +‘ © ۱۳ ۳ 


من اال : إوجد إحدائى الأقطة ,خ ( س » ص ) التو تقيه؟7آب من الداخل بنسبة ۲:۱ 
RD )۲۱( ۵‏ ۲ 
SL ~‏ 
م + م 5 x<‏ جد ۱۶۲ 32 
€ ۵9 


۲ ۲ + 8x1 ۳ص + , ص‎ 
؟‎ 十 <f 十 38 


ح(رس ۰ص )<(۲۰۲) 


: إذا كانت (<(-۳۰۱)؛ب <(۸۰۶) آوحد آحداثیات > تقسم ( ب 
من الداخل بنسبة ۳:۲ 


بفرض أن < = (س »؛ ص ) 


منثرى توجبه الرياضيات 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


到 ١ «۳ + ۴ 5 سم + ۲ سم‎ ۳ 


Toy + € 


رص + ۲ ص١‏ ۲ + ۳۳ 
؟ + ۳ 


مث اال : اوحد احدانی اللقطة9 و( ص ) التى تقسم ( ب من الداخل بنسة :۳ 
حيث: ) ده وت ) ب ( ق ٤‏ ) 


الل 
ox + ۴ 5 No ۲ 十 Ca 5‏ 
١ ٤ ۳ 3‏ 
© 


ملحوظة : إذا كانت النقطة > (بل ص ) منتصف د 
ا( س,» ص,) › ب ) ص )م فان : 


س = ی 5 


SLE‏ : أوجد إحداثى نقطة م منتصف ( ب حیث : (<(۰/۵۰۳ب گ(۱-۰۱) 


مذهال : إذا كانت م (۲۰۱ ) هی منتصف ( ب حيث : ( -( س١١)‏ ب <(۰۳ص ) 


فإوجد قيمة كل من س ۰ ص 


منثرى توجبه الرباضبات ) (\Y‏ أعداد > با 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


“' م هی نقطة المنتصة 
0ے س (十‏ 


۲ 


ثانيا التقسیم من الخارج" 
فى الشکل pl‏ 
إذا كانت الط > د اب ذل 6 


(ج _ ©" 5 
چپ م۲ 1 
فان : النقطة > تقسم اسا الخارج بنسة مر :"م 
ونوجد إحداثى نقطة حرش » ص ) من العلاقتین:: 
- ۳ س — ۲ س۱ 
= ۲ 


مشاسال : إوجد إحدائى النقطة < ( سلا ض ) التى تقسم ١‏ بان الخارج بنسبة ۲ :ه 
S‏ 
حيك: ۱ ۲ ۱ب 1۲ > ب(۴۰۶) 


ا 
6 سم ۲ سر _ ۲۷۲+ \xe-‏ ے 
下‏ د 
۳ص کہ ص١‏ - Xe - xf‏ ۳۲ ۳ 


لثمم ؟ ‏ 9 


آحداثیات <(س › ص )-(-721) 


500 ۱ 5 ۱ ۱ 26 
مننری توجیی الرباضبات أعراد (إعاد 9 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


مثلاسال : إذا كانت = (-۳۰۱) ب = )۸۰٤(‏ أوجد (ج) التى تقسم اب 
من الخارج بنسبة ۲:۷ 
الحل 


م س - مکیل و 4لالا + ۱-۲ 


ا 2 ۷-؟ 


۳ص - کہ ص ١‏ ۷ 2 ۲ م" ۳ 
= ۷ ؟ 


ص 
أحدائيات < ( س ؛ص ) = (۱۰۰۲) 


منسال : |وحدباحدانی النقطة ح ( س . )) التى تقسم oP‏ الخارج بنسبة ۲:۳ 
حيث: ۲۱۱ ۸۵۰ .ید( ۰۷ -۱) 0 
e> e‏ 
الحل 


۲۲ + ۳ = OA س.-‎ ۳ 52 


۳ F=f 


۱۴ ص, - کہ ص ١‏ 


0 س 1 


أحداثيات < (س .ص ) = (۱۷ ۱۳-۰) 


ملاحظة )١(‏ : لایحاد نسة التقسيم ونوعه نستخدم إحدى العلاقتين : 


١ص‎ ۲ + صم‎ ۳ i CT + سم‎ ۳ 


تا E‏ ل کک مجم 


ثم نوجد م, : مب فاذا كانت ( متشابهتین فى الأشارة) یکون التقسیم من الداخل 
> إذا كانت ( مختلفتین فى الأشارة) یکون التقسیم من الخارج 


520 ۱ ۱ ۱ 26 
مننری توجیی الرباضبات أعراد (إعاد 9 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


مشهال : إذا كانت ( <(-۲۰۱).ب -(۰)۷۰ ج - (سء ؟ ) أوجد النسبة التى تقسم 
بها ج القطعة المستقيمة ١‏ ب مبينا نوع التقسيم ثم أوجد قيمة س 
| 
۳ صم + ‘Ca‏ چ ۵ ۷+ Tx‏ 
۳7 ۸۷ + ۲ مم = + رم 
۷ م۱ et-‏ بان" تم سے ۳ م r=‏ 
م :م“ < ۳:۲ . لهما نفس الأشارة ( التقسیم من الداخل ) 
م بسن م س ؟ # 4 + ۱-۱۷۲ ۳۰-۸ 2 


58 س - جل < 三‏ 
۴ + ۳ ؟ + ۳ 9 


سس 


مذف.اسال : إذا چ ۰ ۱ ) ۰ ب یک۷ teed hd‏ 
من الداخال إلى ثلاث أجزاء متساوبة 


ج ) تقسم | ب من الداخل بنتتبة ۱ :۲ ۳ 


۳ سم + ۲ س ۸ ۲ ۱ _ اضفر - 


متا اسال 1 lt‏ کالت ۳( pest‏ 1۱۴۲ حر( ۸۲ ) یس 2 ۲ e‏ ح على 
إستقامة واحدة أوجد النسبة التی تنقسم بها ( ج بالنقطة ب مبینا نوع التقسیم 


| 


۰ ۰ ۱۲س, + ۲ سے xrr + =X‏ 1 
رحبب ا اک 
f +f‏ ۳۴ ۲۳ 


منئری توجبه الرياضيات 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


(ETF T= 7‏ 1-7 , ۲ ۲ ۳ 
(ES o‏ س9 مم ت 一 ۱۳ ۲ ۲ ET‏ < ۶ =‘ 
1 ££ ۹ 6 فى * 0 ۰ 4 
三‏ لهما نفس الاشارة ( التقسیم من الداخل ) 
® 
١‏ - نسبة ii‏ ستقيوة بمحور السينات " نقطة التقاطع (س» ٠‏ ) " 
نستخدم العلاقة م ص + مب ص, = صفر 
۲ - نسبة تقسیم قطعة مستقيمة بمحور الصادات " نقطة التقاطع (۰. ص )" 


نستخدم العلاقة : م, س 78744 س, = صفر 


انب ۲ إذا كانت زج( ۰۲ ٠-‏ ) ۰ ب - ۵۴۸ ) أوجد النسبة التى تنقسم بها | ب بواسطة 


الحل 
نفرض ج تقسم ‏ ب بواسطة محور السينات 


ص - ۱۶ص × عرولا جور +- -用‏ 
مر + ۲۵۸ ۵ ۲ ۲۵ 


نفرض ۶ تقسم 1 ف بواسطة محور الصادات 


م كاس7 + م OX‏ م xX‏ امم »ا ۲ 


Ye 十 \e ۲۵ ۰۲ ۵ 
م,< ۰ ۳م,<- ۲ م,‎ ۲+ pT 


520 ۱ 5 ۱ ۱ 26 
منترى دوجبه الرياضيات أعراد (إعاد 9 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


مش ال : إذا كانت ۳۰۲(۱) , ب (-۵۰۳) أوجد النسة التى تنقسم بها ۱ ب بنقطة 
تقاطعها مع محور الصادات مبيناً نوع التقسيم 
الچسسسسل 
نفرض ء تقسم ( بون ق محور الصادات (۰.ص) 


مب اس" + مم × سر ۵ ۲-۱ + VX ra‏ 


م + مم م ۲ ۲۵۸ 
۳۰ م + ۲ م, < ۰ eT‏ < ۲ مم 


“. ( ب تنقسم بمحور الصادات بنسة5 :۳ من الداخل 


ملاحظة (۱) : إحداثى نقطة تقاطع متوسطات آی مثلث oP‏ > حيث : 
| (س,.ص!) يم ب(س تە ) 2ح (سءء ص,) 


سا ایی + سم + ص + ص, 


۳ 0 一) 


۱.۵ ج‎ rR) اب جح فيه‎ ۸: LY 
۸ ب كك‎ ١ أوجد |حدانی نقطة تقاظع مثوسطات مثلث‎ 
ل‎ 


س١‏ + سم + سم | ص + ص + ص+ 


) 


8 ۱ 5 ۱ 
منثری توجبه الرباضبات اعراد > سا 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


تمارين على نقسيم قطعة مستقيمة 
(۱) اوجد إحداثى النقطة ح ( س »ص ) التى تقسم مب من الداخل بنسبة ۱ : ۲ 
حيث : م (--۲۰۱) > ب (۰۲ ) 


(۲) إوجد إحداثى النقطة كا( س.. ص ) التى تقسم مب من الخارج بنسبة ۳ : ۲ 
حيث : م (ه.-" )6ل ب(-١١١)‏ 
S‏ 


(۳) إوجد إحداثى نقطة ۲ التى تقع.عند ربع المسافة من النقطة (EV)‏ 
إلى النقطة ح (- ۰۱ ( 


)٤(‏ إذا كانت ۱ ( Meer‏ ب ( ۸۰۰ ) a Nag‏ ء بحيث تنقسم ۲ ب 
إلى ثلاث قطع مسنتقيمة متساوية 


(5) إذا كانت ح 8 (ب بعد حبعن ۱ ضعف بعداهااعن ب حیث ٤۰٩(۱‏ )»ب (۷۰۹) 
آوجد احداثی = e‏ ® 


۳ : ١ من الداخل بنسبة‎ Sp »كانت ح تقسم‎ ) ١ ۱( ).اب‎ ۰۳۰ es 
ء تقسم م ب من الخارج بنفتن النسبة آوجد طولح ء ,ي‎ 


(۷) إذا كانت د ( س › - ۵ ) تقسلم "ب من الداخل بنسبة ٤‏ 6۱وگانت,۱ ( ۰۸ ۳ ) 
> ب (۳ ۰ص ) آوجد قيمة کل من س ۰ ص 


(۸) إذا كانت ۰)۲-۰۳(۲ب (- ۶۰۲) اواجد النسبة التى تنقسم بها اب بالنقطة 
(۸ ۰ص ) ثم آوجد قيمة ص 


)4( إذا كانت ۲ ( ۰۸ ۳) »ب (۲-۰۳) آوجد النسبة التی تنقسم بها (ب بكل من محوری 
الإحداثيات مبيناً نوع التقسیم ثم آوجد نقطتی التقسیم 


(۱۰) أوجد احداثیات نقطة تقاطع متوسطات A‏ وب ح حيث : 
و(" ۲) > ب( ۰.۲ ٩‏ ) > هد( ۰۶ ۲) 


(۱۱) إذا كانت ۶ ۱-۰۲ ) هی نقطة تقاطع متوسطات ۸ ( ب ح حيث : 


۶-9۸ ۰ ب(-۲۰۳) آوجد احداثی نقطة ح 
منترى توجيه الرباضبات (15) أعداد (/عادل 和‏ كت ) 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


معادئة الخط ال مستقيم 
" طرق إيجاد ميل الخط المستقيم " 
(۱) ميل الخط المستقيم المار بالنقطتين : 
! (س, ص,) ب(س, »> ص ) هو : 


_ صم - ص __ فرق الصادات 
١‏ سم - س, فرق السينات 
فمثلاً : (۱) ميل الخط المستقيم الما بالنقطتين :(۲۰۷(۰)۱-۰۶) هو : 


۱ ۳ ۳ 6 - ۷ 


es 


(۳) إذا كانت معادلة الخط المستقيم هی : ص = ماش + > 
فان ميل الخط المستقيم هو: م e‏ 
فمثلاً : ميل الخط المستقيم الناف مخادلتة : ص = ١‏ س كله ا هو: م -م 


: إذا كانت معادلة الخط المستقيم هی‎ )٤( 


)©( تعريف : ميل المستقيم الذى يصنع مع الإتجاه الموجب لمحور السينات زاوية 
قباسها ه هو : م = طاه 
فمثلاً : ميل الخط المستقيم الذى يصنع مع الاتجاه الموجب لمحور السينات زاوية قياسها ٤٥‏ 


هو :م دطاهع  ۱<‏ [الزلويه ه | صقر |45 ]۱۳ 


منثدى توجيه الرباضبات أعراد م /عاد 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول التانوى الفصل الدراسى الثاني 
ملاحظات : 
(١)إذا‏ كان المستقيمان المتوازيان 
فأن متجه آتجاه الأول = متجه أتجاه الثانى ويكون ميل الأول = ميل الثانى 
( م = مم ) »ونكت !دا كان المستقيمان متوازيان فإن ميلاهما متساويان 
فمثلا: إذا كان ميل مستقیم ا فان : میل المستقیم الموازی له = < 
أو متحه آتحاه المستقیم الأول (۱۰۳) فان متحه آتحاه المستقيم الثانی (۱۰۳۱) 


(۲) إذا كان المستقیمان المتعامدان 


فان مجه |حداهما ( ( . ب ) وستّحه الثانى (ب ۰ - () ویکون حاصل ضرب میلاهما : 
(م۱ ١ = "Px‏ ) وبالعکس إذا كان حاص ضرب مبلاهما = - ۱ المستقیمان متعامدان 
۳ | > ی 
فمثلا : إذا كان ميل مستقیم< ل فإن : ميل المستقیم العمودی عليه = -- 
of‏ متحه آتحاه المستقیم الأول ( ۰۵ ۲) فان متحه آتحاه المستقيم الثانى ( ۰۲ - ه) 


(۲) ميل المستقیم الموازی لحور السینات = صفر ر( م = صفر ‏ والعکس صحیح 
,Dion‏ 
(۵) لأى ثلاث نقط ‏ .۰ب . < اذا كان : ميل بك ج 

فان : النقط ١‏ .بح کون هلح ستقامة واحدة 


جع لبه الالالال اتسلىي.ى ا الج 


الصور المختلفة لمعادلة الخط المستقیم : 2 
المعادلة المتحهه: -大‏ دق + ك ۳5 
(س ‏ ص ) = (س, ۰ ص ) + ك( »ب ) 
المعاتلتين الوسيطيتين : س = س + ك ۱ 33 ص = ص + ك ب 
المعادلة المتماثلة ( الإحداثية) معادلة الخط المستقيم المار بالنقطة ( س,» ص١‏ ) ۰ وميله م 


ص - ص ۱ 
ھی :دم ار ( ص - ص,) = م (س - س١‏ ) 


" الصورة العامة لمعادلة الخط المستقيم هی : ( س + باص +ح=؛ " 
منثرى توجبه الرباضبات (۲۱ أعداد 7 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


مثاحال : أوجد معادلات الخط المستقيم المار بالنقطة ( ۰۳ ه ) » ومتحه إتحاهه )۲١٠١(‏ 
اا ل 
المعادلة المتجهه: "(س ۰ص )<(س, ۰ ص ) + ك( »ب ) 
أليض)- (Ya+r(ocr)‏ 
المعاتلتين الوسيطيتين : س/<س, +ك ۱ » اص دص +ك ب 
س > i 3 Wh‏ ص= ه + آك 
المعادلة المتماثلة ٠‏ المستقيم ر بالنقطة (" , ۵ ) »> و 
صيحخحضش1)_ _ 合作‏ 
س ايد س س ‏ ۲ 


2 ص - ه ۶اس ا 
ف 


۰" المستقيم المار بالنقطة ( ۳ ۰ © 


المعادلة المتجهه: DA‏ ۰ ص, ) + د( ٠ه‏ 
( س ص) = از 6)+ك( ١٠١‏ ) ۲ 
المعاتلتين الوسیطیتین : س - س, 3 | » ص < ص38 ب 
س = ۳ + لك » ص= ۱ + ل 
معادلة الخط المستقيم يمر بالنقطتین ( ۱۰۳ ۶۰۱(۰) 


ص 一‏ ص١‏ باص ۱ 
人‏ 6 تست ۱:2 
س س, س Y‏ 


… ص - ۱ = س - ۲ س - ص - ۲ = ۰ 


منثرى توجبه الرباضبات )؟؟( أعداد > 1 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


من ال : معادلة الخط المستقيم الذى ميله يساوى > » ویقطع من محور الصادات الوحب 
جزءاً طوله يساوى ۳ 
ا 
Ss  .‏ 
المادلة هی : ص وع +> ۰" ص = ٤‏ س +۳ 
المعادلة المتحهه: © "المستقيم يمر بالنقطة ( ٠‏ 2 ۳ ) . وميله م = = f=‏ 
۱ 
( س » صن )= )* > ۲ )+ 2 (۱ <€( 


ملاحظة : معادلة الخط الهستقیم الذی پقطع محور السینات فى النقطة ( ( ۰۰) ۰ و بقطع 
الضادات ف النة SS‏ س ر ا ص 
محولالصادات فى النقطة  (‏ ب) .هید + صن | 


( هو الحزء المقطوع من محور السينات » ب هو الحزء المقطوع من محور الصادات 
® 
و تسمى هذه المغاذّلة بمعادلة المستقیم,پدلالة الجزأين المقطوعين من محورى 
الإحداثيات أواتشّى صورة المقطعين 


ف 7 
معال : معادلة الخط المستقیم الق يقطع من محوز السينات السالب جزءا طوله 
وحدتین » و بقطع من محورالصادات الموحب خر ااظوله, ۳ وحدات 
حل 
"١‏ معادلة الخط المستقيم الذى يقطع محوز السينات فى النقطة( Fe‏ يقطع محور 
الصادات فى النقطة ( ۰۰ ب ) هی : = 
ب 
. المعادلة هی : س ب گل = ۱ 
-؟ ۳ 
ملاحظات : 
(١)المستقيم‏ الموازی لمحور السينات و يمر بالنقطة ( س, ۰ ص ) ميله م = صفر 
المعادلة المتجهه :م (س, ۰ ص() + ك(1.٠)‏ »المعادلة العامة ص = ص, 


منثرى توجبه الرباضبات ( ۲۳ أعداد ( /عادل ۳ 1 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


(۲) معادلة المستقيم الموازی لمحور الصادت و يمر بالنقطة (س, » ص, ) 
المعادلة المتحهه : م = (س,» ص,) + (۱۰۰) . المعادلة العامة س <س,: 


(۳) معادلة المستقیم المار بنقطة الاصل و (۰۰۰) "ميل المستقيم = م" 
هى المعادلة المتحهة م - ك (۱.ب) ， المعادلة العامة : ص = م س 
© 


٠ = فى المعادلة : ( س + ب + ج‎ )٤( 
٠ = لإيجان الجزء المقطوع من محور السینات نضع ص‎ 
٠ - لإيجاد الجزءالمقطوع من محور السينات نضع س‎ > 


(۵) المستقيم الذى يقطع من محور السينات جزءا طوله (() يمر بالنقطة ( ٠.‏ ) 
他‏ : 
, المستقیم ال چک من محور العو دی چزء! طوله (ب) يمر بالنقطة ( ۰ » ب ) 


۲ ۳ 
مش ال : اوحد المعاو لة"المتحهه للمستقيم المار باللقظه(۲5 ۰ ۳ ) ومیله = و" 


اي 
۰ المستقيم مار بالنقظة <| › ۲ )۰ وميل هھ 
. المعادلة المتجهه: (س؛ صن) =(س, ۰ ص )+ ك( 
(س »۰ ص )5 (-۳۰۱) + (۲۵۵) 


S 
(Yo) معادلة المستقيم المار بالنقطتين ۲۰۱(۱).ب‎ vi: 一 


ل ل 
٠‏ المستقیم يمر بالنقطة ( ۱ < ۳ ۹ 


المعادلة ص - ص ا_ دام 
س د سل ۱ 


۰" المعادة ھی : ۵ س -۵ = ٤‏ ص - ۸ 


منثدى توجبه الرباضبات )£( آعراد الع 1 ۹ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


مثالال : آوحد معادلة المستقيم الذى معادلته المتجهه م = (-۷ , ه) + كك (-۰۲ ۳) 
الل 
م =( -۷ )+ ك(-؟, ۳) 
2 المستقيم يمر بالنقظة ( - ۵۰۷ ) 
المعادلة  AC‏ = 


س ١ CN 本‏ 
*. المعادة هی : ۳۰ س ۲2۲۱ ص -۱۰ ۳س + ۲ص 1١١+‏ -. 


منال : آوحد,معادلة المستقیم المار بالنقطة ( -۳۰۲) 


ويوازى#المستقيم ؟ س لاا ص += ۰ 
-一 一 一 一 二 |‏ 
٠‏ المستقیمان متواز ان ۳4 ۴ < م۲ 000 二‏ 


المعادلة _ ص صر 一‏ 
س س سل ١‏ 


> س + ۸= لاص VI-‏ 
من4سال : آوحد معادلة المستقيم المار بالنقطق( ۰۳ ؟ ) 
ويكون عمود اچک المستقيم ه س 6۳ جا 


الاح سل 
Se‏ المستقيمان متعامدان ° ۳ × ممم 一 一‏ 1 ثمالعمودى 二‏ 


9 المعادلة = 


۰ المطلوب و س - س 


۲۰- لاس --۳۲۱- ۵ ص‎ ٠ 


تشر ۵ ۱ 5 ۱ ۱ ی 
منترى 9 Cu>‏ الرياضيات أعراد (إعاد ۱9۸ 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


مث ١٠سال:‏ أوجد المعادلة الوسيطية للمستقيم المار بالنقطة ( ۰۱ -5 ) ويوازى المستقيم 
المار بالنقطتين (۰>(۰)۳۰۱ ۵) 


سم - سل ۱ 


) » ومیله م = م سبي - و 


* المعاتلتين الوسيطيتين : س = س:+ ك م 
س = یا + 二 了‏ 


من۱۱سال : أۆحد معادلة المستقيم المار بالنقطة ( -۰۲ ٠-‏ ) وعمودی على المستقيم المار 
© 


باب ی ۰ ۰۱۲( ۰۲ دم 2 


*. | المستقیمان متعامدان‎ "٠ 


“.ا ۳ص + ۱۲ = - ٤‏ س -۸ ۳ص ٤+‏ س +۲۰ < ۰ 
س ت - 
LNT‏ : آوحد معادلة المستقيم الذىايقطع ۳ وحدات من الكز#الموحب لمحور 
السینات ‏ > وحدات من الحزء السالب لمحور الصادات 
ال 
٠‏ معادلة الخط المستقيم الذى يقطع محور السينات فى النقطة (۰۱ ٠‏ ) ۰ و يقطع محور 
الصادات فى النقطة ( ۰ ۰ب ) هی : ك ب کب - ۱ 


 (‏ ب 
.. س + ص ١‏ بالضروب» ۱۲ ٤‏ س ۳ ص 2 ۱۲ 
٤ ۳‏ 


منثرى توجبه الرباضبات ) (人‏ أعداد > با 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


مش۱۳سال : أوجد المقطوعتين السينية والصادية للمستقيم ؟ س -ه ص - ٠١‏ 
上‏ 
لایحاد المقطوعة السينية Ca‏ ص = ۰ حه ؟ س - ۱۰ س = ۵ 
المقطوعة السينية ل ه النقطة (ه, ٠‏ ) 


لایحاد المقطوعة الضاوتّة نضع س = 一 ٠‏ <- وص < ۱۰ ص = -۲ 
المقطوعة الصادية = ؟ النقطة ۲۰۰۱ ) 


مش»1سال إذا کانت»النقطة ((۰ TBT‏ للمستقیم ۲ س + ه ص - ۱۷ = ۰ آوحد قیمة! 
بالتعویض فى المعادلة ۲۴ + ۳(۵)-۱۷ 2 ۰ ؟ ( +۱۷۱۵ < ۰ 


* 一 ۲-۲ f 


م۱۵ سال : آوحد معاولةالتشتقيم المار بالنقطة ( 6۳٣۷‏ ویوازی محور السینات 
ميل المستقيم // محور السينات ٠“‏ ميل الد( م = صفر ص = ص, = ۳ 


LN‏ : آوحد معادلة المستقيم المار بالنقطة( ۰۲ ۲ ) ويوازك قحور الصادات 
| کل ۱۳ 
ميل المستقيم // محور الصادات ۰ .ميل المستقيم -=p‏ وسر = س, = ۲ 


م۱۷ سال : آوحد معادلة المستقيم الذى يقطع المستقيم “اس -۲ ص + =“ 
على التعامد عندما: س =1 


ا ا 
عندما: س =1 ۲-۳ ص + ۱۱ 2 ۰ 


منثرى توجبه الرباضبات ) (YY‏ أعداد 5 1 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


- معامل س _ -۲ _ 


۳ 
الستقيم - معامل ص 5 0 


۰ ۲ 
۰۰ م العمودى 一‏ 5 


المستقیم المطلوب يمر بالنقطة (۱ ۰) ومیله - حك 


ص - ص ۱ 
س - س ١‏ د 


۳ ص - ۲۱ &چاس +۲ 


مثلما ال :إذا كان ۱ =( +۳ 1۱ »ب <(۷۰۵) آوحد محور تماثل ( ب 
تا 
محور القطعة هو المستقیم العمودی على ١‏ ب من منتصنها 
منتصف ب )٤١۱(= ) 0141 ۰ ٩۲-(<‏ 
Y‏ كاري 


_ _ ۱-۷ ی هی - 
和 ۳+۵‏ 


١ص‎ 一 ص‎ 


١ ١ س - س‎ 


٤+ س٤‎ < ۱۲ 2 


مث ۱۹ ال : إذا كان ( ب قطر فى الداتوة هاحیث ۲ -(- 
أوجد معادلة المماس للدائرة م عند (م 
الل 
المماس لدائرة يكون عمودياً على القطر المرسوم من نقطة التماس (۱) 


١ ص‎ 一 Yo سس‎ 
一 -一 = 一 | ميل‎ 
١ سم - س‎ 


Ys 
المماس عمودى على نصف القطر ميل المماس = س‎ … 
1- = وميله‎ )١ ١4-( المماس يمر بالنقطة‎ 


منثرى توجيه الرياضيات ) (YA‏ أعراد /عادل 1*۶ L‏ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


ص - اسان ان 
س - س 
۳ص - ۳ -۲ س A—‏ 


مش۲۰سال إذا کان قطر فى المربع | ب ج ء حیث ۲ <(۵۰۳)» ج - (-۱-۰۱) 
أوجد معادلةالقطر بء 
القطر ب ء يمر بمنتصف القطر | ج وعمودی عليه 


““منتصف ( جع( 03+۳ +( (YN)=(‏ 
۲ ۲ 

۳ 1 ٠ ص‎ 一 

۲ 


ا 


سم - س 
القطر ب ء يمر بالنقطة ١ ١ ١(‏ ) وميله 


_ OU 一 YL 


سم - س 2 س ۱ 


۳ص - ۱ = -۲ س +۲ ۳ص د امات ۸ جه 


۰ معاد لة ب ۶ 


تدريب (۱) أوجد معادلة المستقيم المار بالثقطة ( ۰۲ ۲ ) ويوازى المستقيم : س + ۲ ص -۵ < ۰ 
الکطل ® 
رب ۱ »© 
ميل 1 لمستقيم : س + ۳ ص -ه = ٠‏ هو: م - 
۰ المستقیمان متوازیان 
٠“‏ ميل المستقيم المطلوب هو : م۲ = 


3 معادلة المستقيم هى : 


س - امل ١‏ 


: معادلة المستقيم المطلوب هی‎ ٠“ 


۲ | 
اعراد > با 


منثرى توجبه الرباضبات 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


تدريب (۲) : أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة ( ۰۱ ۵ ) ويكون عمودياً على 


المستقيم : ۵ س - > ص +1 = ٠‏ 
الحل 
ميل المستقيم لساك ٤‏ ص +۰21 هو: م - 
* المستقيمان متعامدان 
٠“‏ ميل المستقيم AB‏ م؛ = 


"" معادلة i‏ وکا - 


س س 
٠“‏ معادلة المستقيم المطلوب هی : 
تدریب (۳) : آوجذ معاولة المستقیم المار بالنقطة( ‏ » - ۵ ) ويصنع مع الإتجاه الموجب لمحور 
السينات زاوية یه ۱۳۵ ثم بين ه لالنقطة ( ۰۲ -۲) تقع عليه أم لا! 
ات سس 
ميل المستقيم = طا ۱۳۵" = 
* معادلة المستقیم هی : کچ ص._ - م م6 
٠‏ معادلة المستقيم العظوبا هی : ۳" Sd‏ 
لإثبات أن : هل النقطة ) -۲) تقع على هذا المستقيم آم لا 
اچ + ص ۱۳ 
٠“‏ فى معادلة المستقيم 
۶ (۲-۰۲) على هذا المستقيم 
نهارین على معادلات الستقیم 
[1] آوجد معادلات المستقیم المار بالنقطة ( ۱ , ۲ ) ومتجه اتجاهه ( ۲ , ۳ ) 
[۲] آوجد معادلات المستقیم المار بالنقطة ( -ه , ۱) ومتجه اتجاهه ( ۰ , ؛ ) 
["] آوجد المعادلة المتجه للمستقیم المار بالنقط تین ( ۲ ,-۱) , (۱,۳) 


[؛] آوجد المعادله آلاحدائیه للمستقیم المار بالنقطتین (” , © ) , (۷,۰) 
منثدى توجبه الرياضيات )۴۰( أعداد 一 A‏ ۹ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 
١ a 5 5‏ 
[5] أوجد المعادله العامه للمستقيم المار بالنقطه ( ۲ , ٠‏ ) وميله = > 


["] أوجد معادله المستقيم المار بالنقطه ( ۲ , -۳ ) وميله حل 
° 
[۷] أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة ( ۱ ,۲ ) وعمودی على المتجه (-۲ , ؛) 
]^[ أوجد معادلة المستقیم المار بالنقطة ( ه ,۱ ) وعمودى على المستقيم الذى ميله = _ 
Ys‏ 


]٩[‏ أوجد معادلة المستقیشیم المار بنقطة الأصل وميلة ت 


۰1 ]وجدالمعادلة الوسيطيتين للمستتقيم الما ر بنقطة تقاطع الممستقيما ن 


س ص = ۲ ۲س + ص = ١5‏ ویوازی المستقيم الذى ميله = ۳ 
1 ]أوجد معادلةالمستقيم الذى يمر بنقطة#تقاطع المستقيمان س + ص <ه 2. ۲س -ص = ۱ 
وعمود :الى المستقيم الذى بدا 6# 
]١١[‏ أوجد معادلة المستقيم الذی.یمر بالنقطة ( )4١‏ ويوازى المستقيم س + ۲ص - ۳ 
[۱۳] آوجد معادلة المستقيم الذى يمر بالنقطة ( ۲-۱) وعمودی على المستقيم ص = ۶س ۷ 


[۱4] أوجد الصورة العامة للمشتقيم المار بالنقطة ( ؛ أ 5 )«ومیله - 
وإثبت أنه يمر بنقطة الأصعئل ۳۹ 
]٠١[‏ أوجد معادلة المستقيم المار المار بالنقطة ( ۲ , 
وإذا كان يمر بالنقطتين ( ( , ۳ )۰ (؛ , ب ) فأوجد فيم 1 
[۱] أ وجد معادلة المستقيم الذى يمر Ja‏ زاوية موجبة قياسها ه 4" 
مع الاتجاه الموجب لمحور السينات ثم عين!نقطة تقاطع هذا المستقيم مع,منقور الصادات 
[۱۷] أوجد معادلة المستقيم الذى يمر بالنقطة ( ٦ - , ٠‏ ) ويصنع مع الإتجاه 
الموجب لمحور السينات زاويه قياسها ۱۳۰" 
[۱۸] أوجد معادلةالمستقيم الذى ينصف ۸ ب وعمودی عليه : 2( ۱ , ۲ ) ب > (-ه , ؛ ) 
[۱۹] آوجد معادلة المستقیم الذى يمر بالنقة التی تقسم أب بنسبه ۱:۲ ویکون عمودیا على 
المستقیم ر -(۲,۰) +ك(؛ ,ه ) حیث أن (<(۶,۳) ۰ب )٩-,۳-(<‏ 
[۲۰] أوجد معادلة المستقیم الذی يمر بنقطة تقاطع المستقیمین س + ۲ص =۷ 


¢ ۲س + ص = ۸ ویوازی المستقیم الذى معادلتة س + ص = ه 
منثدى توجبه الرباضبات (١؟)‏ ا | L a‏ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


[۲۱] أوجد معادلة المستقيم الإحداثيه الذى معادلتة م = (ه, ١1)+ك‏ ( ۲,۳) 

[۲۲] أوجد معادلة المستقيم الذى معادلتية س< ۳ + ”ك ۰ ص dy -١-=‏ 

[۲۳] أوجد المعادلة المتجه للمستقيم الذى معادلتة العامة ۲ س + ه ص - ۱۰ 

۲- <2 أوجد المعادلتين الؤاسيطيتين للمستقيم الذى معادلتة س - ۲ ص‎ ]۲١[ 

[۵ ۲] اوجد معادلات المستقیم اذى يوازى محورالسينات ويمربالنقطة ( ,١‏ ۵ ) 

[" ۲] آوجد معادلات المستقیم الذى یوازی محور الصادات ویمربالنقطة ( ", ۷) 

[۲۷] آوجد معادلة المستقیم المموازی لمحور للمستقیم : ۳ س - ؛ ص + ۷ = ۰ ویقطع جزءاً 
من محور الصادات مقداره 7 وحدات 

[۲۸] آوجد معادلة:المستقیم المار بالنقطه 20014 ۳ ) ویصنع مع الاتجاه الموجب لمحور 
السينات زاوية قیاسها 45 ثم بين هل النقطة ( ۰۲ - ه ) تقع عليه أم لا ؟ 

[۲۹] آوجد معادلة المستقیم المار بالنقطة (- 6 “54 ) . وبنقطة الأصل 

[۳۰] آوجد معادلة Rid‏ الذی یقطع من محوری الإآحداثيات السینی والصادی جزأين طولیهما۳ 
۰ على الترتیب 

[۳۱] إذا كانت م( ( ۵ ۰-۰ ) با( ۰۷۰۳ ح (۰۱- ۲م) اوجد معادلة الخط المستقیم المار 


باح 


بنقطة ويد ۰ 
2 


2 ۱ ۱ 
منترى 9 Cu>‏ الرباضبات أعراد (إعاد 9 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


الزاوية الحادهُ بين مستقيمين 
المستقيمان اللذان ميلاهما : ۱۲ ۰۲ ویحصران بينهما 
زاوية قباسها ی فان : ی تتعين من العلاقة 
© 


ret 


حيث : ۳ = طا ه, ۰ = طا ه ۲ 
ملاحظات : 
(۱) إذا کان : = أى مستقيمان متوازیان فان : طا ی = ۰ وتکون : ی = ۰" أو ۱۸۰" 
(۲) !ذا کان : ٩۲‏ ۳۷ < - ۱ آی مستقیمان متعامدان فان : ی < 14۰ 


مدا سال : أوجد قباس وین المستقيمين لژ س- ص = ۵ ١‏ نی ای 
الد اكل 
~ 
NE ۳۳ 6‏ =-1 
名‏ 


۱ 3 لو (-۲) 5 
ظاه = | ا |=| عي يق( ه)-ه» 


م۲ ال : إذا كانت ( =( WT ۰۶( => OE‏ < ب( ج ) المنفرحة 


۷ | |- | )-(- Y- | = | كين‎ f 
4 ٦ +۴۳ )يم‎ (+١ YY 0+۳1 


ظاه - | 


.ق ( < ب ح) الحادة= ۱۵۳ TY‏ ق( < ب | < )المنفرجة- ۲۷ ۱۲ 


بش 2 ۱ 5 ۱ 
منترى دوجبه الرياضيات أعراد (إعاد 9 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


مذ۲ ال : آوحد قياس الزاوية بين المستقيم الذى معادلته س -۲ ص ١+‏ - ۰ 
والمستقيم الذى متحهه أتحاهه ( ١١5‏ ) 


من كال : إذا کانقیاس الزاوية بين مستقیمیق,تساوی 4۵ فإذا علم أن ميل الاول = ۲ 


أوجد ميل الثانیی 
® 


نفرض أن ميل الثاني = م 


te -| 


|=a 


Ye +‏ چ اا = 


2 
۲+۱ م< ۲ -م “.ام + م = ۱-۲ و ام = ۱ 


= ۲+ إذا كان قباس الزاوية بين المستقیمین س - ك ص‎ : Lo 
تساوی 4۵* آوجد قيمة ( ك)‎ 


3 )ك( 5 
طح | كبتك | | “كلقب | - | 2 
ادم مم ۱۱(۱ 6۵( 


۳ < 2 > ۰ ۱-۳ = I+ ۰ 2-۳ < ۱+ ل[‎ ۳ 


منثدى توجبه الرياضيات 7 أعداد (/عاد 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 
نارين على الزاوية الحاده بين مستقيمين 
(۱) آوحد قياس الزاوية بين المستقيمين ل,: ۲ س -۲ ص = هل :۲ س + ص +" = ۰ 
(١)أوجد‏ قياس الزاوية بي المستقيم الذی معادلته ۲ س - ه ص = ۱ ۰ المستقیم الذی میله = > 
»© 
(۳) أوجد قياس الزاوية بين المستقیم الذی معادلته س + ۲ ص + ۲ = . 
والمستقيم (س ‏ ص )= (۳ ۲) +21 (۲۰۱) 
(؟) إذا كان ل, مستقیمیصنع زاوبة قياسها 45 مع الاتجاه الموجب لمحور السینات 
٠‏ ل مستقيم ميله يساوى ه آوحد قباس الزاوية بين المستقيمين ل, » ل١‏ 
4 مه مه ® 
(5) إذا كان قياس الزاوية بيق المستقيمين : س ك ص = ۰۸ ۲ س - ص = ۵ 
یساوی ۵ آوحد قيمةاك 
(9) آوحد قياس الزاوية بين المستقیمان"ل, , ل, حبك أن 
ل ٤:‏ س + ٣ص‏ - 79 اول , :ر = (؟ ,۱۲ ,ب ) 


(۷) أوجد قياس الزاوية بين المستقيمان ل ل, حيث أن 


ل :س-؟ + ك ,ص = ۱+ كد بل ميله - ا 他‏ 


(۸) أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة ( 4 , ؟ ) ويصنع مع الخط المستقيم 


(9) أو جد معادلة المستقيم المار بالنقطة (" , ه ) ويصنع مع الخط المستقيم 


۳ 
= (۲,۳) +1 (۲ ,- ۲) زاویة ظلها 5 


منثرى توجبه الرباضبات (0؟) أعداد > با 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


طول العمود من نقطة إلى خط مستقيم 
طول العمود النازل من النقطة :ل ( س, » ص, ) ل۲ :مس + ب ص +ج 
على المستقيم : | س اوو صر + ح = 5 
يعطى من العلاقة : 人‏ 


| س, + ب ص + ح 
ایس +حا 


ل۱ : س + که 


+ ب 
ملاحظات : 


El yl )۱(‏ | يعنى أن قیمقلع؟آبدون إشارة 
فمثلا ۱۵ ۳ ۳<۱ , |-۳ طم 


)۳( إذا كان : -- فان : س = 6 أ س = 一‏ 6 


(۳) اذا كان : المقدار اس ت ص + ح a‏ له نفس الاشارة 
فان : النقطتان تقعان على حانب واحد من المستقیم/( س + ب ص + ح = ۰ 
。 1 
أما إذا كان له إشارتين مختلفتيرة فان النقطتان تقعان مل hilo‏ مختلفين من المستقيم 


)٤(‏ !ذا كان : المقدار ۲( س, + ب ص +< للنقطة ما يساوى ضفز 
فان : النقطة تقع على المستقیم ١‏ س + ب ص + ح -. © 


مشا ال :أوجد طول العمود الساقط من النقطة (- ۰۲ ه ) على المستقيم ۳ س ۲ > ص +" = ٠‏ 
E‏ ۱ 
5 ۳ س, + ب ص , + ح ۳ x 4+ ÇX‏ + ع 
一 一 一 header A ON 。‏ 
pk‏ + ب ١١ + ٩‏ 


“. طول العمود = بت = ٤= 一‏ وحدة طول 


منثرى توجبه الرباضبات ) (人‏ أعداد 7 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


قت اال : أوجد طول العمود النازل من النقطة ( ۰۲ ۲) على المستقيم > س - ۳ ص - ۱ 一‏ *+ 
| 
| س, + ب ص, + د | 


~ طول العمود - 
® 


| 和 -YYxyY- xs| 


( + ب 


® 
2 طول العمود = ای 一‏ 


|] ۱۳ +۳۲۰ ؟‎ x 人 | 5 


KEHÎ 
3 |۱۳ +۱۸+ اس‎ 。 
وحدة طول‎ ٤,۷ = و‎ 三 = طول العمود‎ .* 


مث كال : أوجد طول العمود/النازل من النقطة ( ۱۰۲) على 
المستفيم نوم = (TE)‏ +3 (خ ۲ يكم 
® 
الو ل 
المعادلة العامة للمستقيم : المار بالنقظة ( ٤‏ . ۲ ) 


ص - ص١‏ م ص ۲ fi-_‏ 
س ‏ س ۱ س 和 一‏ ۳ 


٣ص‏ -1-< ٤‏ س +۱۱ المعادلة ٤س‏ + ۲ص ۲۲ =۰ والنقطة ( ۲ ۰ 0 
x< <| 7‏ ++" ۲۲۱ | 
5 |۱س, + ب ص, + | 5 
。 طول العمود = 
ا + ب" ٩ + 1٦‏ 


. طول العمود = 一 = Ls‏ - ۲,۲ وحدة طول 


منثرى توجبه الرباضبات )۴۷( أعداد 58 با 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 
مشه‌ال : اثبت أن المستقيمان ل,: ۳ س + > ص -۸ - ۰ 


6 


ل, : = (۳-۰۵) + ك (4:-1) متوازيان واوجد البعد بينهما 
ال سل 


e 5‏ - معا 
ميل المستقیم الاول )۱ چ - ملس = 
® 


= . المشتقيمان 
لایحاد البعد بينهما نفرض نقطة على أحداها ونسقط عمود على الآخر 
معادلة المستقيم ۲آس + > ص لكام ۰ والنقطة 3 ل, (۳-۰۵) 


~ طول العمود - | س + ب صا د | _ |۳۲« ه +4 «-۸-۲] 
۹ + ب" م۱٩‏ + ١١‏ 
© 


1° ۲ ۱ .۸۲ 9 
۳ | 1 - 1۸-۱۲ £ 9 ۱ حدة 
طول لعمود o‏ 6 5 ة طول 
مثا ال : إذا كان طول العملود«النازل من نقطة الاصل علی المستقیم > س -۲ ص + ك = . 

يساوى ۳ وحدات آوجد قيمةيك 

۱ وم 
ال 

( س, + ب ص, + اح |< ۰۳۰ + ك | 
。 طول العمدة _ | لس + ب 8 بح" = لا سس 


+ ب بر ۷ 


| ك 
。。 | ۳ اسب ك < ۱۵ .. ك = ۱ 
طول العمود = | ك | = ه + ۵ 


LY‏ :أوجد طول نصف قطر الدائرة التى مركزها ( ۰۱ -۲) والمستقيم 
۳س هدص ٠ = ١-‏ مماس لها واوحد محبطها ومساحتها 
ات 


نصف قطر الدائرة هو البعد العمودى من مركز الدائرة الى مماس الدائرة 


منثرى os‏ الرياضيات (۴۸( أعراد /عادل 1*۶ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


المستقيم ۳س - هص -۱ = ۰ النقطة (۲-۰۱) 
| س, + ب ص, + د | _ | ۰ سس ۵ اب ۱-۳ | 


" | = نوم = 
۲ 


۱۰۱ ده‎ vi 
١ > 4 ا ا‎ 


محيطها = ۲ ط وه = ۲ ط ‏ ؟ -<اط 
مساحتها = ط وه = ط × (۲)' = ٤اط‏ 


مشهسال : اسان ستقیمان * س ٩-۹‏ - ۰ سم ص + ١‏ = ۰ متوازيان واوجد 


۳ ۳2 المستقيمان متوازيان 
لایحاد البعد بينهما نوخد نقطة على أحدهما ثم نوحد البعد بينها وبين المستقيم الاخر 
فى المستقیم الاول نضع ص = کد ان ۲ س € . ٣س‏ < 1 س = ۲ 
النقطة ( ۰۲ ٠‏ ) تنتمی للمستقیع.الاول نوحد البعد بینها RO‏ المستقیم الثانی 
معادلة المستقیم ل : ٩‏ س ۸ص + اء والنقطة (۰۰۲) 3 ل, 
| لس + بصا هل _ هی | 
TTY rm‏ + > 


۱۳ | 


سب = ,| وحدة 
一‏ = ۱ وحدة طول 


“ طول العمود - 
~ طول العمود = 


مثا ال : ات أن المستقيم الذى معادلته > س + ۲ ص + ۲ = ٠‏ يمس الدائرة التى مركزها 
(۲۰۳) وطول نصف قطرها > سم 


شرس 2 ۱ 5 ۱ ۱ 26 
منترى توجيه الرياضيات أعراد (إعاد 9 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


نوجد طول العمود النازل من المركز (۲۰۳) على المستقيم > س + ۳ ص +۲ - 
2 | ۱ س, + ب ص, + د | _ ]|4 ا" +" ير ؟ + ؟| 

طول العمون < تس 

مأم' + ب \ 十‏ 4 
® 

|+| _ ۲۰ 
一 = = |‏ ادع وحد 

طول العمود 二‏ وحدة طول 

۰ ع نق ٤=‏ .. المستقيم يمس الدائرة 


= (-۲۰۳) تقعان على جانبين مختلفتين من 
الى بین اران ده 
حول 
نوجد طول العمون.التلأقط من ١‏ (۱۶۳)علی المستقيم ۳ س ٤-‏ ص +1 = 
( س, ±+ ب ص ,يداح 4- ۱۱ 
ع eh ۹| tt‏ وحدة طول 
ما" + ب 
نوحد طول العمود الساقط مق ب ( (-۳ ۲ ایخ ۳ س -> ص +1 = 
س, + ب ص, + حه A‏ |“ 
py‏ + ب ۱ 
المقدار ۲س - > ص +5 له آشارتین مختلفتین ۱۱-۰۱۱ عَنَن التعويض بالنقطتين 
® 
.. النقطتان فى جهتين مختلفتين من المستقيم وعلی بعدين متساويين منه 


© 


منا اسال :أوجد معادلة المستقيم الذى ميله = > وطول العمود الساقط عليه من النقطة 
(!۱-۰) يساوى ۲ وحدة طول . 
الل 
نفرض أن المستقیم ۵ س + ۱۲ ص + ج = ۰ طول العمود ع - ۲ 


~ طول العمود - | س, + ب ص +| _ ]۵ ۲ +۱۲ <-۱+ج] 


۳ ۵ + 2 ۱ 
50 . 5 ۱ ا 
مننری توجیی الرباضبات ۰ أعراد Je/‏ 9 ا 


مش۱۰سال 1۳ ثبت أن النقطتين ال 
| لمستقيم ۴ س ۶ص +1 


اب 
SS‏ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


۲ ۱۲-۰ + ج | - ۲+ ج ۲ 
ل نا = 上 Et‏ - ۲ وحدة طول 


ج - ۲ - ۲۲/ أ ح- ۲۱-۲ 


ج - ۲+۲ = أ << -۲+۲۱-->۲ 


© 
معادلة المستقيم س ١١+‏ ص +۲۸= ۰ i‏ دس +۱۲ ص -۲ < . 


تدریب: آثبت أن المستقيمان ل ,۳۶ س Gt‏ = ۳. ل؛ : الذى يمر بالنقطتين (۰۱ -۲) 
(-۱۰۳) متواؤيات » و أوجد البعد بينهما 
الصل 
ميل ل, = > ميل ل: = ا ۰ المستقیمان 
البعد بینهما = طول العمَو المرسوم من النقطة ( ۱۰۳ ) على المستقیم ۳ س + 6 ص - ۰-۲ 


® 


= وحدة طول ۱ 
نمارین على طول العمود 
(۱) آوجد طول العمود الساقط من النقطة (۴ أ ) على المستقيم ٣-٤‏ صن + ۵ = . 
(1) آوجد طول العمود الساقط من النقطة ( ١١‏ ) على المستقيم ٤‏ سن لأ ۰ 
(۳) آوجد طول العمود من النقطة (-۲ , ۵ ) على المستقیم المار بالق طة 
(۲۱۱) وتجهإتجاه( - , ۳ ) 
)©( آوجد بعد النقطة ( ۰۱ ۵) عن المستقیم الواصل بين النقطتین (۳-۰۵) ۰۰۱(۰) 


(۵) أوجد بعد النقطة التی تقع فى منتصف المسافة بين النقطتین ( ۲۰۳ ) ۰(- >1۰۶) عن 


المستقیم ۲ س - ۲ ص + ۵ - ۰ 
منثدى توجبه الرباضبات )2( أعداد 5 LL 7 A‏ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


(1) أوجد طول نصف قطر الدائرة التى مركزها النقطة ( ۱-۰۳) وتمس المستقيم الذى معادلته 
> س + ۳ ص + ٦‏ = ۰ ثم أحسب مساحة سطح الدائرة 

(۷) أثبت أن المستقیمان رل ۲۶ س + ۶ ص = 7 , ل۲ :” س +۸ ص + " = ۰ متوازيان 
ثم أوجد البعد بينهما © 

۶ e 

(۸) إستخدم طول العمود واثبت آن (۲,۱) , (۱:۲) , (۳,۰) على إستقامة واحدة 

‘= أوجد نقطة على محور السبنات بحبث يكون بعدها عن المستقيم ۳ س- 4 ص‎ )٩( 
2 مساویا ۲ وحدة طول‎ 


(۱۰) آوحد طول نصف قطر الداثرة التى مرکزها النقطة ( > ,-۱) 


وتمس المستقیم الذی,معادلتة م١ ١(/©‏ ,۱ ) + ۱۲(۵, ۵) 


® 2 
(۱۱) آوحد نقطة على محور الضادات بحيث يكون بعدها عن المستقيم 


۲ س + هص +۰2۹ مشاویا ۳ وحدة طول 
® 

(۱۲) أوحد بعد النقطة ( ۲-۰۱ ) عن المستقيم المار بالنقطة ( ١‏ - ۳ ) والذی يصنع زوايا 
1 

متساوية مع كل من محورى الإخداثيات ۴ 
(۱۳) هل النقطتان (۶۰۱) ۰ (- ۳١۲‏ ) تقعان"غلی نفس الجانب من المستقيم س - ص ٣=‏ 
(۱6) ۸ ب ح فيه ۲ (۰)۱۰۱ب(۵۰۷(<.)۲۰۵) أوجد: 

| -معادلة ب ج ۲ - طول العمود المرسوم من ( على ب ج 

۳- طول > ؟ - مساحة سطح ۲۸ب > 
(۱۵) آ ثبت أن المستقیمان ص = (" , ۳ ) +ك (۲ ,۱) 


»ص -(5,ه)+ك(5,١)‏ متوازیان وأوجد البعد بينهما 


منئری توجبه الرباضبات (f)‏ اعراد ا LL‏ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


لمعادلة العامة 
للمسنقيم المار بنقطة نقاطع مستقیمین معلومين 


إذا كان ل,: ( س + باص + ح, - ٠‏ > ل؟:(م,رس +ب,ص + حم = ٠‏ 
® 


فإن : المعادلة التى تمثل المستقيم الذى يمر بنقطة تقاطعهما هى : 
(, س + ب ص +ح 2 (۲ , س + ب, ص + حر ) = ٠‏ 
حيث ك عدد ثابت یمکن !یجادة إذا علم : نقطة واقعة على المستقيم المعلوم أو ميله 
أو ميل المستقيم الموازى له أو ميل المستقيم العمودی عليه أو ۰۰۰۰ 


مثاسال : آوخد معادلة المستقيم المار مد تقاطع المستقيمين : 
۳س + ۲ ص ۰-۷۵ > س + ٣‏ ورا ۷= ٠ ٠‏ ومار بالنقطة (۱۰۳) 
© الح 
المعادلة المطلوبة هی : (۳ س+۲ ص -۷) + ك ( اص -۷) = ۰ 
۰ المستقيم يمر بالنقطة (۰۳ ۱) 
ex)‏ ع حك ريح م 
“.ع اك = 2 = ؛ بالتعويض :oa‏ 
( ۳ س +۲ ص -۷)+۶(س +۲ ص 0 ۰ 
المعادلة المطلوبة هی : س +۲ لاه - . 3 
حل اخ ر 
بوضع : ۲ س + ۲ ص = ۷ )۱( 
٠س‏ +۲ ص Y=‏ (۲) بالضرب × ۳ 
۰ ۳ س +۹ ص ۲۱ 
تن ض ۲2 بالطرح 
“اص = ۱ … ص = ۲ 
بالتعويض فى )١(‏ ينتج : س =1 ٠“‏ المستقيم يمر بالنقطتين (۲۰۱) ۰( ١‏ ) 
منتدى وجه الرياضيات (؟؟) أعداد ۷ 3 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


میل المستقيم المطلوي > 一‏ 
… المعادلة المطلوبة هى : ص - ١‏ = 


一 7 


امال اوعد مايل ویر و تست اس ل : ۲ س +ص - ۱۱ 
> ل م -(۱۱۷) + ل( ۱6۰۱) ویوازی المستقيم >٤‏ س - ۷ص +۱ - ۰ 


* س + ص =۸ 

نوجد نقطة كاطع المستقيمي. ۲س + ص۱۱ () 

لي ص =۸ () 
بطرح المعادلتين ١١س‏ =" 
بالتعويض فی(۲) وت ۲+ ص۸ ار ه 
نقطة التقاطع (5, 5 ) 0 1 © المطلوب =7 
“. المعادله المطلوبة : (ص -بظن,) = م (س -س)) 4 

We (Ta ٥ ص‎ ( 

. = ۲۳+ ص -2۳۵- ۶ س- ۱۲ .. المعادلة المطلوبة هی :>00 - ۷ صن‎ ٠ 


LT i‏ : آوحد معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع المستقیمین 
۲ س + ص۱۱ ۰ ۰س-ص ۱ وعمودی على المستقيم ۲ س -ه ص +۱ - ۰ 
تست + 


نوحد نقطة تقاطع المستقیمین ۳۲ س + ص - ۱۱ 
بحمع المعادلتین ۰ س = ۱۲ 
بالتعویض فى (۱) ۶ ۸+ص 2 ۱۱ 


منثدى توجبه الرباضبات (16) أعداد /عاول “17 ۹ 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 
و ون 7 ۳ o‏ 
نقطة تقاطع المستقیمین ( ۳۰۶) ۰ العمودی = و -eu‏ س2 
“. المعادله المطلوبة : (ص -ص,) = م(س -س,) 
( ص - ۴ )= < (س -۶) نضرب × ۳ 
e‏ 
> ٣ص‏ - 4 - -ه س ٠. ٠+‏ المعادلة المطلوبة هی : ۳ س + ه ص -۲۹= . 


© 
مف>ال : أوجد معادلة المسثقيم الهار بنقطة تقاطع المستقيمين ۲ س + ص =۷ ۰ 
س + ۲ ص A=‏ وبالنقطة ( ۰۵ ) 
الل 

المعادلة للاطلوبة هی : ( ۲ س کا -۷) + ك (س + ۲ص -۸) = ۰ 

¢ المستقيم يمر بالنقطة ( ۵ » ؟ ) 

(RE + o x + (°‏ + د را وا هم 

e e 
: بالتعويض فى المعادلة المطلوبة‎ > 


۰ س + ۵ ص - ۳۵ ٤ - SS‏ ص + 8 - ۰ 
۳س -وص + ۲۱ ٠ ٠=‏ المعادلة المطلوية ها س ۳ص + ۰-۷ 


مندال : آوجد طول العمود النازل من نقظة تقاطع المستقیمین س +ص=٥‏ , س - ص = ١‏ 
على | لمستقيم ۸س +1 ص + ۵ < ۰ ® 
ا 
نوجد أولا نقطة تقاطع المستقيمين : س +ص <۵ (۱) 
س - ص - ١‏ 0( 
بالحمع ۲ س =1 . س = ۲ بالتعويض … ص - ۲ 
نوحد طول العمود النازل من النقطة (۰۳ ۲ ) على المستقيم pt wh‏ +۵ =“ 


٤١ | °+ (7) 十 (Y)A |‏ 7 5 
= = لك ای وحدة 
ئ +۳۹ ۱۰ 2 


2 ۱ ۱ 
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مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


نمارین على طول العمود 

(۱) أوجد معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع المستقيمين : س + ۲ ص = ۵ 

> س + عرص ۱۱ وبالنقطة (۱-۰۳) 

S ۱ 

(۲) آوحد معادلة المستقیم المار پنقطة تقاطع المستقیمین : س + ص = ۲ 

> س + هص =۸ ویوازی المستقيم ۲ س - ص ٤=‏ 
(۳) أوجد معادلة المستقیم المار بنقطة تقاطع المستقیمین : س -۲ ص +۵ < ۰ 

> ص چ ب + ۱ وعمودی كلل المستقيم المار بالنقطتین ( ۲۰۰ ) ۰ (۰۳ ۰) 

)5( آوجد معادلة المستقیج المار بنقطة تقاطع المستقیمین : ۳ س - ص =۸ 


> س + ۲ ص24 ٥‏ = ۰ ویوازی محورالسینات 


(۵) أوجد معادلة المستقيم الهار بنقطة تقاطع المستقيمين ۲۰۰ س +7 ص = 
> ۲س-۲ ص T=‏ ویوازیق"محور الصادات) 


2 ۴ 
(1) اوحد معادلة المستقیم المار بنقطة تقاطع المستقیمین : 
> > س +۲ ص - ۰-۳ ویمر بنقظة الأصل 


® 
(۷) أوجد معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع المستقيمين : ۲ س -۲ 
> ۵ س +۲ ص = ۳ وميله يساوى ۲ 


(۸) أوجد معادلة المستقيم المار بنقطة الأصل و يمر بنقطة تقاطع المستقيمين : 
س = ۳ . ص ٤=‏ 


“=A أوجد معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع المستقيمين : ۲ س -۷ ص‎ )٩( 


, س +۲ ص =٤-‏ ۰ وعمودى على المستقيم الأول 
منثرى توجبه الرباضبات (51) أعداد 70 با 


مذكرة اهنرسة التحليلية الصف الأول الثانوى الفصل البراسى الثاني 


(۱۰) آوحد معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع المستقيمين : ۲ س +۲ ص ٠. -١-‏ , 
۳ س - ص - ۱ = ۰ والذى يصنع مع الإتجاه الموجب لمحور السينات زاوية قياسها ۱۳۵ 


(۱۱) آوحد معادلة المستقهم:المار بنقطة تقاطع المستقيمين : ۲ س + ص - ٠ - ١‏ , 
س - ص + ۳ 2: ويقطع من محور الصادات السالب حزء] طوله ۳ وحدات 


(۱۲) آوحد معادلة المستقیم المار پنقطة تقاطع المستقیمین : ۳ س -> ص 1١+‏ د٠١‏ › 
هس + ص ١‏ = ۰ ويقظع جزآین متساویین من المحورین الموجبین 
(۱۳) آوجد be‏ لاهتقيم المار بنقطة ا المستقیمین : ۲ س -۳ ص +۸ - ۰ ۰ 
۳ س + ۲ ص - اد ٠.‏ ومیله موحب ویصنع مع محوری الاحداثیات مثلثاً مساحة سطحه 
® 


تسا ٤‏ وحدات م بعة 
وی ۶ وحدات ور 5 
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